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ES 10 DV S Scriptor fune iuxta 
antiquus , ac nobilis ,m rcferendsu 
gratia imitari nos iubet agros ferti- 
les , qui plus multo af 'erunt quartL* 
acceperunt. Ego tSMarine f vo- 
luntati reconderet facultas feraces 
agros non imitarer modo , i verum.» 
etiam fuperarcm. Enimuero ingenijmti quafi ager haud 
fio, an potior em quam te colonum agnofcat , qui dumme_, 
patria corporis verius alumna, quamanimi , in alienas ter- 
ras ingeniorum altrices vna tecum extraxijh, quaf colui- 
fli agrum , quam autem gentem ad DoElorum multiplici- 
tatem fex annis vn a peregrinati nonadtw.mus f Superio- 
rem Germaniam omnem percurrimus : inferiorem tot anu, 

c A x 'Belgium- 
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7>elgiumque lujlraximus : duos' annos confedimus in Bn- 
tamcu : Galliam deinde peragrauimus , ftj Italiam 'vni •» 
uerfam , quas inter gentes , quot ego Dotlorcs natius fum 
( natius autem fum plure s ) tot agro tu quafprxfecijho - 
ferar ios . Accipe igitur e» culto agello , eo quo tibi offertur 
Jludio, huius anni fruttum ( pr<e teri iorum enim ideo non 
obtuli , quia f rutius dare tibi nolui niji prieguftatOs proba- 
t osque ) qui fi forte minor e FI femente, totus eR certe quem 
meffui •' talisque qui a Domino omnibus Reipubhca noHra 
muneribus perfuntlo fuam mutuabitur amplitudinem^ , 
fuism decus. 

Vale. Ragufij tj.Kal.Junij DCVl. 
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NTER Problemata, qua: conftruere 
aggredior, funt quaedam IoannisRe- 
giomontani, quorum Georaetrican» 
conftruftione i ple non exhiber.quam 
uis ca Algebrice.vcl per finusexplicer. 
Ar problemata , qn* Algebricc expli- 
cati poliunt, dummodo quadratorum 
metam aquationes no excedant , pof- 
funt quoq; & Geometrica ratione co- 
ftrui.qua methodo, quave ratione 
in libro de refolutionc,&: copofitione abunde explicabimus. 
Inttrim problemata illa Regiomotani Geometrice conftrua, 
quae vt ab ali /s dignofeantur, erunt in margine notata , reliqua 
verd partim i Clauio , & Gricmbergerio, quorum in Mathe- 
maticis difciplinis prxftantiam nemo non nouit.nemonon 
admiratur, parti m a Iacobo Rcftio, cuius breui aliquid illuce- 
fcet ingenij, mihi propofita fuerunt ad conftruendum, partim 
d me ipfo excogitata. 

Perpendicularis rriangnli vocatur ea relta linea, qux ab an 
gulo verticis cadit in bafim ad rc&os angulos. 

Segmenta bafis dicuntur ea qux fiunt 4 perpendiculari. 

L £. M M J /. 

T\ 1F F ERETiTlA fomentorum bafis triangu* 
li maior ejl quam laterum differentia^. 

Exponatur enim triangulum ABC, in quo perpendicularis 
AD fecet bafim in duo tegmema BD, DC, U centro A, inter- 
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/ VARIORVM PR02LEM. 

uallo AB, quod fit latus minus.de 
feribamr circulus BFE fccans la- 
tus AC in E, bafim verd BC.inF» 
r ell igitur la terum AB, AC, diffe- 

**"• M f - . »' rentia EC, differentia vcrdfeg- 
v ' mentorum BD.DC.ipfaFCfunt 

j.Tirti *»enimBD,DFa:qualcs, &quo- 
x ..«. . • niam AC ad centrum pertingit, 

i . . *j - ipfius pars exterior EC minima» 

: >.: erit incidentium circulo ab eode 

C punftojquare FC differentia Tegmentorum bafis, maior erit 
quam EC, differentia laterum, quod erat offendendum . 

LEMMA II. 

• C i duo rtElangula fuerit aqualia, fuerint autem 

^ quadrata laterum primi, aqualia quadratis laterum^ 
f eundi, later a primi lateribus fe eundi aqualia erunt, maius 
• videlicet maiori, minus minori . 



Sit redfangulum ABC a-qua- 
le redtangulo DEF.& quadrata 

AB, BC, fimul lumptaxqualia ^ o B C 

quadrat isDE EF fimul fumptis. 

Dico reflas AB, BC redtis DE j> "H F F 

EFxquales cfle, maiorem vide 1 

licet maiori, minorem minori. 

Quoniam enim quadrata AB, 

BCarqualiafunt quadratis DE, EF, &: redfangulum ABC aqua- 
le redtanglilo DEE, quadra'» AB.RC, vna cum rcdlagolo ABC 
atqualia erunt quadratis DE , EF , vna cum rcdtangulo DEF, 
duplicentur redtangulalABC.DEF, quadrata igitur AB,BC,vna 
4 ittUi. cum duplo redf anguli ABC hoc clt* quadratum AC, arqualc 
4. sui* . erit quadratis DE EF, vna cum duplo rcdfanguli DEF, hoc *cft 
quadrato DF.quare&redta AC atqualis erit redfxDF. Iamfe- 
/. s todi. ccntur ipf*AC,DF,bifatiam in G, Sc H, erunt igitur AG, DH, 
scqualcs,&: arqualia quoque earum quadrata, fed quadratum * 
AG aequale eft redfangulo ABC, vna cum quadrato GB,& qua 
i.inSji. dratum *DH iqualc redfangulo DFF, vna cumqttadratoHE, 
redf angulum igitur ABC, vni cum quadrato G B ttquale erit 
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COLLECTIO . > 

rcflangulo DFF,vnacum quadrato HE,aufcranturxqualiare 
flangula ABC DEF , reliquum igitur quadratum GB , reliquo 

quadrato HExqualc crir , vnde&:rcclaGB’xqualisrcaxHE, 

quare per additionem, 5e fubduflioncm xqualium xqualibus 
erit AB xqualis DE, &: reliqua BCxqualisrcliquxEF.quod 
erat offendendum. 


Problema I. 

P) AT A perpendiculari, differentia laterum triangu- 
^ ti>& differenti a fegmentorum bajts ,‘inuenire trian- 
gulum^. 



data pejpendieuhri 5 trianguli AB, differentia laterum rr.i. 
CC, oc difreretia tegmentorum bafis,Z,oportet inuenire trian /»s. />«**■ 
gulum.InclincnturaJ reftos angulos AB, BC.ipfaqucBA du- 
jpliccturinD, n&inca ponatur CE ^qualisZ, c ft auic ipfaZ, 

ex antecedcte, m. 
quod primo lo 
co prxmiilum 
eftLcmate.ma 
ior quam BC, 
deinde,pducaf 
CB in F, vt fit 
BF aqualis BE, 
SeiugaturFD, 
Ar^ducat quo 
qucABinG,vt 
fit EG xqualis 
DF.ipfi autem 
BC parallela a- 
gatGH.fecans 
ECcontinuatS 
in H,& in ea fu 

snatur HI xqualis EC, reliqua vero IG fccetur bifariam , Sc ad 
re&os angulos in K a refla linea KL xquali ipfi BA,& iungan- 
tar GL.LH.in triagulo igitur LGH perpendicularis LK squa- 
lis eil AB ex conffru&ione, &c 1H differentia fcgmcntoru GK, 

KH squalis EQhoc eil Ipfi Z.Superc(l igitur, vt differentia la- 
terum 




8 VJRIORV M PKOBLEM. 

terumLG.LH atquetur ipfi BC, id autem ita fietmanifeftum • 

Centro L.intcruallo LG.defcribatur circulus fecas redam 
HL, continuatam in punftisM.N, differentia igitur laterum 
JXj.LG.LH erit NH,& circulus MGN tranfibit peri, funt* enim 
. GK.KI a:qualcs,& LK perpendicularis eftipfiGI. 

Quoniam igitur MH 1'cda eft in N, quadrata MH.HNxqua 
7 . ]j a * crunt d U pio redaguli MHN.vnd cum quadratoMN, hoc 

eft vnicum quadruplo quadrati LG , diameter enim MN du- 
pla eft LG fcmidiamctri.fcd duplum redanguli MHN.xquale 
eft duplo redanguli GHI , &: quadruplum quadrati LG,?qua- 
le qiladruplo quadratorum GK,LK,hoc eft quadratis GI,DB, 
funt enim GI,DB ipfarum GK.LK dupla:, ergo quadrata MH, 
HN aequalia erunt quadratis GI.DB.vna cum duplo redangu- 
. ij GHI.fed quadratum GI vnd cum duplo redanguli GHI,* *- 
qualecft quadratis GH.IH.hoc eft GH,EC:quadrata igic MH, 
HN quadratis GH, EC, DB arqualia erunt , fed quadraro EC ae- 
qualia sut quadrata EB.BC.hoceft FB.BC.ergo quadratis MH 
NH, quadrata GH,DB,BC,FB ^qualia erunt, quadratis aut DB, 
FB aequatur quadratu DF, hoc eft EG.ergo quadrata MH.NH 
xqualia crut quadrat js GH, BC , EG, fed quadratis EG, GH *- 
quatur quadratum EH,crgo quadratis MH,NH aequalia crunt 
quadrata EH.BC. 

Et quoniam ratione parallelarum BC.GH.cft vt EH ad GH, 
ita EC,idcft IH ad BC,rcdagulum EH BC fub extremis aequa* 
Icerit rcdangulo GHI fub medijs , hoc eft redangulo MHN , 

, fed &c quadrata EH,BC oftcfa funt aqualia qqadratis MH.NH, 
ergo ex antecedente, quod fecundo loco prasmiflum eft Lem- 
ni ate.rc&a MH ipfi EH erit xquali, Se NHipfi BC, quod erat 
oltendendum. Conftrudum eft igitur triangulum LGH in 
quo perpendicularis LK aequaliseft AB, ipfavcto NH diffe- 
rentia laterum, aequalis BC.ac denique IH differentia fegmen- « 
torum bafis,scqaahs Z,<juod erat faciendum. 

'•T. Hi * * '\ ♦ 

COTiSECTARlVM. 

Itaque erit vt refta, qu^ poteft differctiam quadratorum ex 
differenti jslatcru videlicet, &: Tegmentorum bafis, ad redtam* 
qua: poteft quadratum perpendicularis dupla:, & prxdidJara 
quadratorum differentiam, itadifferctia laterum abbafim,& 
ita differentia fegmentorum bafis ad laterum aggregat uni . 

Eft enim vtEBadEG,hoccftadDF,itaBC, vclNHad GH, 


collectio: j 

ti ita EC,fen TH ad EH , hoc eft ad MH.cui squalis eft compo- 
fitaexGL.LH. 

Ia numeris fit LK 20. NH27, IH n.eritGHdj .compofi- 
tacxGL. LH77iVndeLG2s.LH J2. 

EftcmmvrL 360, adL i96o,ideft vtL9>adL49>feu j,ad\„ 
7,itaa7,ad6j,dcita J3»ad77. 

L E M M A.S} 

T> E CT A qua poteji quadratum compofu ex Uttrilut 
trianguli, minus quadrato differenti * fegmcntorunu 
bujts, maior efl perpendiculari dupla . 

Sit triangulum ABC, in quo perpendicularis A D, fecet ba- 
fim B C in duo Tegmenta inxqualia B D. DC, quorum differen- 
tia fu B E, & continucrur BA inF.longitudine AC, erit igitur 
BF compofitz ex lateribus B A, AC, squalis, itaque inipfaBF, 
defcribarur CciuieUtuInt nnp.in quo accomodcturDG «qua- 
lis BE, & cone&aturGF, retta igitur GF poterit quadratu B F, 
compofitx ex lateribus, minus quadrato G B, hoc eft BE diffe- 
rentis Tegmentorum bafis : angulus enim BGFinfeuucirculo 
re&useft. Dicoipfam GF maiorem effe dupla perpendicula- 
ri AD. Quoniam enim quadratum BF confiat quadratis B A, 

A F.&duplo re&anguliBAF, duplum vcrdreftanguli B A F, 
maius eft duplo quadrati AD, nam vrraque iplarum B A, AF 
maior eft ipfa AD, quadrata quoque BA,AF Timui maiora Tunc 

duplo quadrati AD, pro qui 
titate quadrator u m BD. DC: 
quadratu igitur BF quadru- 
plo quadrati AD multo ma- 
ius crit.quam pro quantita- 
te quadrarorum BD,DC,fcd 

3 uadratfa BF maius eftqua- 
ratoGF.pro quatitate qua- 
drati GBtamum.hoc eft BE, 
ergo quadratum G F, maius 
erit quadruplo quadrat AD, 
hoc eft quadrato AD duplat, quare &c GF maior erit, quam AD 
dupla, quod erat oftendendum . 
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Problema I L 

l^\ AT A perpendiculari , aggregato laterum trianguli y 
- & differentia fegmentorum kafis t inucnirctriangu* 

lunu < A 

Sit data perpendicularis trianguli A . aggregatum alterutil 
differentia fegmentoru bafisCD. Oportet muenirc trian- 
gulum : i punfto D, ipfi CD ducatur perpendicularis DE.& irt 
ea ponatur CE xqualis ipft B,& delcubatuc Icmicitculus EFDy 
in quo accomodetur Df< 


fi 


^qualis duplfipfius A.hoc 
autem fieri poteft, nam e* 
antecedere Lemmate, ED 
maiorcftquatn A dupla,- 
Coaetatur i£ilrtjEF,ciit t. 
qualis potiatur EG.ipli au- 
tent DC parallela agatur 
GH.lecans EC in H.Si po- 
rtatur ElxqualisCD. reli- 
qua vero IH fecctur bifa- 
riam, &nd reftos anguloS 
in K i redla KL xquali ip- 
fi A, deconcdantur ELy 
LH Sd centro L.irttcrual- 
JoLH, delcrib.it cirCulu* 

HMN, lecans EL prodfu- 
fta in pundts M, H. QUO- 

niam igiiuxjixJLcentrocaL_ — 

dtt in IH perpendicularis 

LK lecans i piam IH bifariam, circulurcuius centrum Ltratl* 
flens per H , rranfibir SC per I. Et quoniam fefta eft F.N i n M « 
lJn Uii. quadrata EM, EU “xqualia erunt duploreftanguh MEN.vni 
cum quadrato MH, hoc elicum quadruplo quadrati LH, dia- 
meter enim MU dupla eft LH icmididmefri , led duplum re- 
ftanguli ME14 xqualc cll duplo rcdanguli IEH ,& quadru- 
rlumquadrau LHxquale quadruplo quad arorum LK KH 
hoc eft auadraiii D F, 1 H, luat enmt DF, IH lpiarum LK KH 

duplae 
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dupli, ergo quadrata EM, EN xqualia erunt quadratis DF.IH, 
vna cum duplo redanguli IEH: quadraro aurem 1 H. vnd cum 
duplo redanguli IEH, # xqualia (tin; quadrata EI, E H, hoc eft /.SteSJU. 
C D, E H, quadratis igirur EM, EN, quadrata D F, E H, C D x- 
qualia erunt, fed quadrato EH xqualia funr quadrata HG, EG, 
hoc eft HG. E F, ergo quadratis EM, EN xqualia erunt qua- 
drara DF, C D, H G, E F, ar quadrata DF, EF xqualia 1'unt qua- 
drato ED, quadrata igiturEM, E N xqualia erum quadratis 
ED.CD, HG.lcd quadrata E D, CDquadratoEC lunt xqua- 
lia. ergo quadrara EM , EN quadraris HG, EC, xqualia erunr . 

Et quoniam propter parallelas CD, HG eft EH, ad HG ficut 
E C, ad CD.hoc efl ad EI,redangulum I EH lub extremis , hoc 
eft M E N xquale erit rcdangulo E C H G fub mediis , fed SC 
quadrata EM, EN oftenfa funr xqualia quadratis HG, E C, er- 
go ex Lemmate 2, quod primo Problemati prxmiflum eft re- 
da EM xqmlis erit ipfi HG ,Sc EN compofuavidelicetexla- 
teribus EL LH xqualis EC,hoc eft ipfi B, eft autem &: perpen- 
dicularis LK xqualis ipfi A ex conftrudione, Si EI differentia 
fegmenioiumEK, Ktl.xqualisCD- Conftrudum eft igitur 
triangulum ELH.qualc conftruendum proponebatur. 


Itaque erit vt refla quxpotcft quadratum conipofitx ex la- 
teribustrianguli, minus quad.atodifFerentix (egmcntoru ba- 
fis.ad redam qux poteft qiudatum pixdidx compofitx, mi- 
nus quadratis , qux fiunt cx difterentia tegmentorum bafis , Sc 
perpendiculari dupla, ira compotita cx lateribus ad bafim , SC 
ita difterentia tegmentorum bafis ad laterum differentiam. 

Eft enim vt EDad EG.hoc eft ad E F, ita EC, vel EN, cui x- 
quahs eft compolita ex EL. L H, ad E H, Scita CD hoc eft E I, 
ad HG.hoc eft ad EM, 

Sit LK 2o.c6pofua cx EL, LH 77, EI j 3, erit EH 6 3, EM 27, 
vndcEL j2, LH2j. 

Eft enim vtL 4840, ad L 3240, ideftvt Li2i,adL8i , fcut 
quod idem eft vt 1 1, ad jmu 77» ad 63, Scita 3 3» ad 27. 


Si ab angulo verticis tri anguli duda reda linea Tccucritbi- 
fatiam bafim , Sc angulus verticis fuerit acutus , illa reda linea 

B 2 fccans 
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fecans maior erit quam dimidia bafis, non autem quam pars 
diametri circuli circa triangulum dcfcnpti , ea Icilicctquae 
in portioncin qua efi triangulum, compichenditur. Si verd 
angulus verticis fuerit obtufus, illa fccans minos erit dimidia 
bafe, non autem pradida diametri parte • 

Cadat ab angulo verticis tna- 
guli AGB reda linea GElccas 
bafim AB bifariam in E.8c cir- 
ca triangulum AGB circulus 
defcnbatur, cuius centrum fit 
D fciundaED producatur ad 
circumferentiam in F. Dico 
exiftcnrc angulo A G B acuto, 
ipfam GE maiorem e(Te quam 
AE,non autem quam EF. Con 

traucrdexiftejc angulo AGB 

obtulo, ipfam GE minorem eflTequam AE, non aurem quam 
EF.Sitprimum angulus AGB acutus, ergo porriocirculi AGB 
7 . Ttrif. maior erit lemicircuto, ac centra eri» mrer fc, y, maior # igitur 
erit EG quam AE. minor vero quam EF. pars videlicet diame- 
tri circuli, qua* in portione AGB comprehenditur. Siverd 
pundum G fir idem quodF, erit G E aequalis ipfi FE,immo ea- 
dem, non autem maior. 

Deinde fir angulus AGB ob- 
tufus, erit igitur portio circuli 
AGB minor femicirculo, 6 C 
centrum D erit extra linea FE* 
f. Ttrij. itaque GE * minor erir quam 
AE.niaior veto quam F E, at fi 
pundum G fuerit idem quod 
F, erit GE , a qualis ipfi FE, ina- 
nio eadem, rton autem minor, 
quare confiat propofitum. 


Problema III. 

w. J. TWT tA fye trianguli , ft) angulo vertici t, dataqutj 
nRt rett a lineatu* 'a dato angulo duttafecat bajim bif a- 
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gitmiiii, riam, muemre triangulum . 
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Sit data bafis trianguli AB,datusquoq; angulus ad verticem 
aequalis angulo C, ac data denique i eda linea , qua: d dato ati- 
gulo dudalecat bafim bifariam, fuZ. oportet inucnirc trian- 
gulum i Sccctur 'AB bifariam in E , Si in ea deferibat ur portio 

circuli AGB.quifufcipiat an- 
gulum xqualem angulo C , &C 
'Z per punftum E, &ccntru cir- 

culi, quod fu D.ducatur reda 
linea EDF vfquc ad circumfe- 
rentiam portionis- Siigitur an 
gulusC luent acutu>,ex ante- 
cedente Lemmatccru Z , ma- 
ior quam AE, non autem qua 
FE,fi ver6obrufus,ipfaZmi- 
norcrit quam AE, noo autem 
quam FE, quocunquc igituc 
cafu circulus defcnptus ex E 
centro ad interuallum red^Z 
xquale^caba.vehanget por- 
tionem circuli AGB, defcriba- 
tur, &fccet,vel tangar in G,8C 
iungantui AG. GB, GE, trian- 
guli igitur AGB, angulus AGB 
advcrnccmatqualis cft angu- 
loC: portio enim circuli AGB 
fulcipit angulum aequalem ip- 
fi C, cft amem Si bafis ipfa AB 
data, Si GE lecas iplam bafim 
bii^^m.zqualiselt Z datae , 
quare faduin ett quod opor- 
tebat. 

At ver6 fi danis angulus C fuerit redus, oportebit daramZ, 
«qualem e(Te dimidix bafi AB, Si omne triangulum redangt^ 
lum fupra bafim ABconftuutum problemacfficict. • 
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Problema IV. 


JJ.W.J. 


C EC ET retia linea angulum ad 'verticem trianguli bi~ * 
fartam, & cadat tn bajim non ad reti os angutps . Da- >*»> i 

tispoim- 
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tis portionibus bafis , ft) angulo .juemipja linea cumbaft^ 
conjluuit, inuentre triangulum ^ . 

Sint data: portiones bafis A B, B C, angulus autem quem fc- 
nca i ccans cum ipia bafe confliruit,fit xqualis angulo Z-Opor- 
tet mucnire triangulum, pona ‘ 

tur in direftum AB, B C, & fe- 
ectur AC bifaria i n D pei pen- 
dicularirera reftaDE, &fiat 
anguloZequaiis angulus CBF, 

& pioducia FB occurrat reft® 

DEin E, &per pundta AEC, 
circulus deferibatur, quem fc- 
cet refla BF in F, & iunganrur 
AF, FC Quoniam igitur DE 
fecat AC bitaria , &c ad rctlos 
angulos, erunt circumferenti^ 

AB, ECxqiialesj quare Ac an- 
guli AFE, EFCxqu^ibus cic» 
cumferentijs jnfiftcrjres erunt 
sq ,alvS, refla igitur FBfccat 
angulu A F C aduerticc trian- 
guli AFCb.fariarn , cft autem 
{£ angulus CBFxqualis angn- 
lo Z ex conflruflionc , &c por- 
tiones bafis A B, B C, /iint ipf* 

L J%M M A VT 

$u<t reEtxlme* circulumfecent , & extra ipfum con- 
veniant , erit prima adjcc undu mfk ut pars exterior fi- 
cvnd<e ad partem exteriorem prima, » 

Secant circulum fub cen- 
tro H Jcfcriptu.duxlinef rc 
AB, AC, &c. extra iplum * 
conuemant in A. Acfint par- 
tes c;'«etior«i ipfarum A D, 

AE • Dico c(Te AB ad AC fi- 
cut AEad AD . Quoniam 
Ctnm icfUngulumBAD *- 
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quale cft repagulo CAE.erit AB, ad AC,ficut AE ad AD, quod 
erat oitcudcndunl , 

LEMMA J n. 

^ l bafs trianguli fuerit latere maiori maior , dupla late- 
rum differentia i differentiam fegmentorum bafs ex- 
tedet. / 

Sit triangulum ABC cuius bafisBC fit maior latere maiori 
AB, & ccm ro A, ini eruallo AC.dcfcnbarur circulus CEF , fe- 
tans larus AB productum in pun&isF, G.banm vero BCinE, 

6i cadat ni BC perpendicularis AD,ent igitur larcrpm AB ,AG 

differentia B E, Jiffcremia verd 
fegmentorum BD. DC ipfa BE, 
aequales * enim funr E E), D C, >• T,r, i- 
Dido duplam BF maiorenreffc ' 
ipfa BE. Quoniam cftim BC ma 
iot pouii ui quam B A, erit du- 
pla BC maior quam dupla B A , 

Sc conlcquenter nmlto maioc 
quam BG. Er quoniam ex anre- 
cedente Lemmate cfl vt BC, ad 
BG, ita BF ad BE , duplatis antecedentibus, erit vt dupla BC, ad 
Bd,ira BF dupla ad BE, fed dupla BC maior ponitur quam BG* 

Crgo & BF dupla maior erit quam BE, quod erat dcmonitrafi- 
dum, 



Problema V. 


D differentia laterum trianguli, &* differen- 
tia fegmentorum bafs , datoque exceffu inter latus 
PtaiiiS, bafm,inuenire triangulurru , ^ j. 

Sit data differentia laterum trianguli AB, differentia feg* 
Mentorum baftsZ, & exccffus inter latus maius, Scba(im,AE. 
Oportet inucnire triangulum. DuphCertrut AB, AE,h*c in M, 
illa in C, & fir primu exccffus penes baiim, ergo cx anteceden- 
tequodfecundo Iodo prxmiflurn e(t Lemmate, erit ACinatof 
quam 2 , ab ipfa igitur AC auferatur CD squalis 2, & liat vt AD 

ad 
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ad D C. ita MB ad BG, maior igitur erit BG quam BM, quia & 
DC maior eft quam AD : aufertfntu r squales B C. B A, reliqua 
igitur CG maior erit quam reliqua M A,& cum Iccetur CG bi-. 
faciam in L>erit quoque LG maior qu2 EA , in ipfa igitut LG 




fumatur LF squali* E A, &centroL,intemaIloLC, vel LG, 
deferibatur circulus CIG- Similiter &: centro B, intcruallo BF, 
alius circulus deferibatur fecans priorem in 1 . Sc Coneflantur 
- BI. Ll j i pfam autem BI fcccr circulusCIG in H , perpendicula- 
ris vero LK» in K . Quoniam igitur A B, BC, lunt aquales ex 
conftrudhonc squales quoque C L. LG.erit AG ipfius BL 
dupla, quoniam Bl fuperat iplamBL.cxcellu LF, hoc eft AE, 
fuperabit BI dupla duplam BL > hoc cft ipfam AG.exceflu AE 
duplo,hoc eft excelTu A M, quare MG ipfius Bl dupla erit. Et 
quoniam eft vr AD ad DC, ita MB ad BG.crit componendo.vt 
AC hoc eft vt BC dupla ad DC,ita MG hoc eft BI dupla ad BG, 
& fubduplaris antecedent ibus, erit vt BC, ad DC, ita BI ad BG , 
fedvtBI ad BG,itaeftBCadBH,ergovt BCadDC.itaeri' BC 
ad BH, squalis igitur erit BH differentia fegmentorum BK.KI, 
ipfi DC»hoc eft Zdats, cft autem Sc BC differentia lateiu B L, 
LI, squalis ipfi AB ex conftrudione , 6c exceffus LF.quo bafis 
BI fuperat latus maius BL,squalis EA dats. Conftrudum cft 
igitur triangulum BLI, quale conftruendom proponebatur . 


r C 0J1 S E CT 4RIV M. 

_ , v m» Itaque erit vtexccfTus, quo dupla differentia laterum trian- 

~7\ : guli fuperat differentiam fegmentorum bafis, ad compofitam 

ex different ia laterum , ^ duplo exceflu.quo bafis latus maius 
excedit , ita cijfferentia fegmentorum bafis ad aggregatum la- 
terum, 8£ ita diff rentia laterum ad bafim. 


Cum enim fit AD ad DC, fient MBad BG,etir permutando , 
vt AD adMB uaDChoctftBHadBG,&: conlcquentcriu 
BC ad Bl,eft cnini BC ad BI, ficut BH ad BG. 
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SitBCi£,BH i«,LF 4 eritBG hoceftcompnfita ex lateri' 
bus BL> LI 40, bafis vero BI jo, vnde BL 2 6.LI t 4. 

Eft enim vt S, ad 10, ita 1 6, ad 40, Se ita 1 2, ad jo. 

Si verd excefTus fuerit penes latus. 

Erit vt excefTus inter differentiam fegmetorum bafis, Se du- 
plam differentiam laterum trianguli • ad cxcefTum inter diffe- 
rentiam laterum , Se duplum exceflum quo latus maius fuperae 
bafim, ita differentia Tegmentorum bafis, ad aggregatum latc- 
rum, & ita differentia laterum ab bafim . 

Sit enim triangulum ABC, in 
quo perpendicularis A D. fecet 
bafim BC in duo Tegmenta BD, 

DC, Se latus A B, quod fit maius 
latere AC excedat bafim B G Se 
centro A interuallo AC deferi- 
batur circulus Tecans bafim BC 
in E, latus vero BA produftum 
in pun&is F, G.erit igitur larem 
AB, AC differentia FB: differen- 
tia ver6 Tegmentorum BD DC, 
ipTaBE- Duplicetur FBinH Se 
producatur BC in L.vtfitCLexcefTus.quoBAipfam BCfu- 
perat.cui exccflui fumantur HM. MKxquales,& lumatur quo 
<juc FN, xqualis BE. Dicovt NH, ad BK.ua c(Tc BE, ad BG. Se 
ita BF,ad BC Quoniam emmHB.BF f unt zquales ex conftru- 

ttione.&zq tales quoque FA, 
AG.eruHGipfius AB dupla, 

& quoniam B A Tuperat bafim 
BCcxceffu CL:hoc efTHM.Tu- 
perabir HG duplam BC excef- 
Tu HM duplo, hoc eft excelfu' 

HK. crgoKG ipiiusBCdiipla 
erit , 1 • • 

Et quoma eft * vr BF, ad BE, E XM »t. * 
ita BC, ad BG. duplatis amece 1 um. 
dentibus.erit vi HFad BE. hoc 
eft ad FN. ita KG ad B G. Se di- 
uidendo, vt NH id N F, ita BK, 
ad BG, ac denique permuran do, erit vt NH ad BK, na NF, hoc 
eft BE.ad BG, quod cftd pri m um. 

Quoniam igitur eft vt N H, adBK>itaBE,ad BG, vt aute BE, 




• ' * 
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ad BG, itaBFad BC, ctit vt NH, ad BKi iu BF, ad BC, quod Ct 
eundo loco erat demortftrandumi 

Sic BF 4,BEio,CL it 
erit BG compofita cx late 
ribii' B A, AC 30, bafis ve- 
ro BC u.vndc AB171 
ACiji 

Efi enimvt 2, ad 6 ,itl 
io, ad 30.Siita4.ad 12. 

Rurfns fit BF 5, BE 1 1, 

CL4, erit corripofiraex ^ 
lateribus B A. AC 3 3 . bafis a/ 
verd BC 1 y , vnde AB 19, vr 
AC i 4 . 

Eftcnimvri,ad t.itan.ad 3J.Siir45.ad15. 

Sit deniqneBFfi BE 10.CL i.erit aggregatum laterum BA* 
AC 20, bafis verd BC i a.vnde AB 1 3. AC 7. 

Efi enim vt2,ad4,itaio.ad2b,Siita6, ad ii. 

Quod (i millu» (u«rtt «Mc«das inret duplam differentiam la- 
tetum trianguli »Si differentiam Tegmentorum ;bafis ( hocaii- 
tem accidit .quando 1'egnlentorum differentia dupla eft diffe- 
rentix laterum) non vtlurti triangulum problemati latisTaciet* 
fed infinita: confirui enimpofliint infinira triangula, vt qu£ 
funt differentia: in vnO.exdem fint in omnibus, fed priuTquam 
huiulrnodi conftru&ionem exhibeamus, fequens Lemma 
monfirabimus 1 

LEMMA 7 

C / differentia figmentorum bafis trianguli fuerit dupldj 
^ differenti* laterum Jutus matus exccdiibaftm, excejfii 
ditnidi* laterum differenti* *<juali t 

_ Sit triangulum ABC in quo perpendicularis AD.fecerbii 
fini BC in duo Tegmenta BD , DC , Si centro A.iriteruallo AC> 
quod fit minus latus, dcfcribatur circulus Tecansbifim BC,m F< 
larus verd AB produ&um in punitis E. G, erit igitur laierunt 
AB, AC differentia BE. differentia verd Tegmentorum BD.DC 
. lfH’aBF,Tuiit*enimFD,DCxqualcs.fir autem BF dupla lpfius 
B£ i Dico lacui AB exccdcic bafim BQexccffu dimidix BE.x- 
— quali 
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quali, feeetur enim BE bifariam in*H . Quoniam igitur BF po- 
nitur dupla ipfius BE,& eft vt BF.ad BE.ira BG.ad BC.eritquo- 
qucBG, dupla ipfius BC,&quoniam GEduplaeft ipfius AE.Se 
BE dupla ipfius E H, rota GB ipfius AH 
dupla erit : squalis igiturcrir AH , ipfi 
BC. ergo AB fupcrabitipfam BC.exccf- 
fu HB , fed HB eft dimidia ipfius BE, er- 
go latus AB excedet, bafim BCexccflii 
squali dimidisBE, quod erat demon- i, * 

ftrandum, -> , _ 

Conftrudtio pracdidtt cafus, in qua/** r..\ 

nullus eftexceffus inter duplam diffc- c** 

rcnriam laterum trianguli , &c diffe- 
rentiam Tegmentorum bafis. J ^7p r ‘ 

Sit igitur daradifferenrialarerum BE, differentia Tegmento- "" 
rum bafis Z-qux fit dupla ipfius BE,ergoex antecedente Lem- 
mate latus maius trianguli excedet bafim, & exceflus atqualis 
erit dimidix BE,his igitur daris.Oportet inuenire triangulum. 

Producatur RE, ad quodcunque punftum G , ea tamen cautio- 
ne , vt BG fir maior quam quadrupla B E, Sc circa diametrum 

EG dclcribatur circulus cuiu/cenrrum A, ipfum^uc circulum s ‘ 

tangat fella Irnea BH, in H, Quo- 
niam igitur BGpofita eft maior qui 
BE quadrupla, iedlangn)um EB G, 
hoc eft quadraium RH maius erit 
quadruplo quadrati BE. hoc eft qua 
dratoZ:eftenimZ quadrarum qua- 
druplum quadrati BE.quiaZ, dupla 
ponitur ipfiusBE, ergo &BH maior 
Critquam Z. fi igiturcentro B inter- 
uallo redis Zarquali circulus deferi- 
batur.Tecabit circumferentiam cir- 
culi fub A centro de feripti, inter pundla E.H.deTcnbatur,& (e- 
cet in F,& iundla BF producatur in C.& iungatur quoque AC, 

& in BC ducatur perpendicularis AD. erit igitur fegmcnror fi 
BD. DC differentia BF, laterum verd AB. AC, differentia BE, 
eft autem BF aequalis Z ex conftrudtione, &BFipfa ftta,& 
quoniam BF dupla eft ipfius BE ex antecedente Lcmate.trian 
guli ABC larus AB excedet bafim BC, dimidia BE.Conftrudlfi 



eft igitur triangulum ABC,&c.quod facjSndum erat? 


C 2 c o 
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COWSECTARlVM. 

Condat igitur infinita triangula conftrui poffe, ita vtdiffe» 
rentix laterum St fegmentorum exiftentes in ratione dupla , 
fint in omnibus cxdctn, atque latera maiora excedant bafcs.v- 
noeodemqnc excefTii, dimidia videlicet laterum differentia 
reftx eniin BG compofux ex lateribus BA, AC terminusG» 
non eft prxfinitusnlla enim potcft cfTe , St maior St minor , re- 
quiritur rantum vt quadruplam BE, excedat. 

S11BE2, BF4>larus AB excedet bafim BC, fcexceffus erit 
nempe dimidia BE • compofita verdex lateribus BA» AC, po* 
teftelftp 10. ii, 1 2. vel etiam mator.folum requiritur, vtfu- 

S erct numerum 8 .ncmpequadmplamBE. Similiter St bafis 
C potcft effe $ , 6 , 7, 8, vel ci iufe anque longitudini* ipfa 4 » 
maioris. 


Problema V I. 



"T\ATA hafe trianguli angulum retium fuhtendenttj » 
differentia laterum , inuenire triangulum j . 

Sit data bafis trianguli angulure- 
&um fubtendens AB , differentia la- 
terumZ- Oportet inuenire triangu- 
lum. Djcaturipft AB perpendicula- 
ris, &xqualis AC.Siiunda BCfiat 
d ameter circuli , eius igirpt cirCum- 
fcrentiatranfibit per A.inipfoamem 
circulo CAB accommodetur CE x- 
qualis ipfi Z, St iungatur EB , St in ea 
fumatur BF xqualis EC,vel Z. reliqua 
EF iecerur bifariam mD perpendiculatiter a reftaDG, «qua- 
li ipfi DE, vel DF, St iungatur BG. erit igirur laterum DB , DG 
trianguli DBG differentia Fft.hoc eft Z data . 

Et quoniam rc&useft angulus CEB, in femicirculo, quadra- 
tum CB,xquale erit quadratis EB, EC,hoc eft EB. FB, fed qua- 
l« SttiH drata EB, * FB, dupla funt quadratorum E D, D B, hoc eft D G, 
, DB , cigoquadratuirtCB duplum erit quadratorum DG DB, 
fcd duplum eft & quadrati AB, ergo quadratum AB.xqualc 
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eritquadratis DB, DG.hoc eft quadrato GB, quare t£ reda AB 
aqualis re&x GB. Conftrudum eft igitur triangulum DBG re* 
&angulum in b.cuius laterum DB. DG differentia FB, «qualis 
eft Z dati, & bafis GB angulum redum lubtcndens zqualis ip- 
fi AB. quod erat faciendum . 

ALITER. -Ducatur , vt prius i pfi AB perpendicularis , & 
«qualis A C, & iunda C B fiat diameter cuculi, i n quo accom- 
modetur CE «qualisZ.&t iungatur EB.cui perpendicularis aga 
tur AD, i pfi autem ED ponatur «qualis DF, & iungantur A E , 


DB differentia erit FB. Et quoniam latera DE, DA trianguli 
EDA xquaj ia funt lateribus AD, DF trianguli ADF, vtrunque 
vtriquc,& anguli ad D «quales, nempe redi.eruntipfa trian- 
gula «qualium laterum , &jangnlorum, latus igitur AF, lateri 
AE «quale erit, Si angulus DAF «qualis angulo DAE, fcd o- 
ftenfus eft femifedns DAE, ergo & DAFIemiredus erit, at ^ 

S ue adeo totus angulus EAF rectus erit , Si ideo zqualis tcCto * 
:AB. ablato coftimuni angulo CAF.rcliquus igitur FAB reli- 

X i o EAC erit zqualis , funrautem Si latera A F, A B trianguli 
FB zquaiia lateribus AE, AC trianguli AEC, vtrunque vtri- 
que,crgodf bafisFB. bafi EC, hoc cftipliZ «qualis erit. Ad 
datam igitur b ifim ABeonftitntum ell triangulum ADB, cuius 
laterum DA, DB differentia FB zqualis eftZ,datx, quod erat 
faciendum. 


Itaque excefTis, quo duplum quadrati d bafc fubtendenre 
angulum redum rnangult duperat quadi atumdiffercncix Ia- 
tefum, zqualis c(t quadrato aggi egat i laterum. 

E&ccilus coim quo duplum quadrati AB fuperat quadratum 


I 



AF. Quoniam igitur anguli A E B, 
ACB in eadem portione circuli exi- 
flentes funt mierle«quales,5£ eft fe- 
miredus ACB, erit &: AEBfemire- 
dus : angulus autem EDA rettus eft 
ex conftrudionc reliquus igic DAE 
femiredus erit: tres enim inrerni an 
guli trianguli EDAduob. redis funt 
aquales, angulus igitur AEb angulo 
EAD cqualis enr, quare & latus DA 
lateri DE, vel DF, vnde laterum DA, 


C0N5 ECT AK*V M. 
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FB,hoc eft excefliis, quo quadratum CB fuperat quadratG CE, 
eft ipfum quadratum EB, compofitx videlicet cx lateribus, 
AD, DB. 

Sit AB ro.FB 2, erit compotita ex AD.DB 14, vndcDA 6, 
DB 8. 

Duplum enim quadrari ex 1 o, eft 200, quadtatum vcr6 ex a, 
eft 4, cxcellus , igitur ertt 196, pro quadrato compofitx ex la- 
teribus AD. DB. vnde radix quadrata numeri 1 9$, qux eft 14, 
erit ipfacompofita . 

L E M M 

T> ECT A linea , qiue potejl duplum quadrati ex baftj 
fubtendente angulum retium trianguli, non ejl tmnor 
aggregato laterunu , 

'Sit triangulum ABC reflangulum In A, 
cuius bafis BC. Dico rcflam , qux poteft 
duplum quadrati BC, »6 eflTc minorem ag- 
gregato latet u AB , AC , producatur em tn 
BA in E,vt fit AE xqualis AC. fi igitur late- 
ra AB, AC fmt xquaha.erii I B dupla ipOus 
A B. 8c ideo quadratum EB . quadui plu eor 
quadrati AB, led quadruplum quadrati AB 
xquale eft duplo quadrati BC, ergo quadra 
tum EBduploquadrati BC xq ule erit, tc confequenter refta , 

J u$ poteft duplum quadrati BC ipfi EB aggregatolaterum AB, 
C, erit xqualis, non autem minor, 

Si vero latera AB.AC non fint xqua 
lia erit alterum altero maiusfir maius 
AB , & cx eo abfemdatur AD xqualis 
AC. vel AE. Quoniam igiturquadra- 
ttsnuii taBE.BD *xqualiafunt duplo quadra 
torum BA. AE.hoc eft duplo quadrati 
BC, duplum quadrati BC, maius erit 
quadraro BE tantum , 8c confequenter 
re&a, qux poteft duplum quadrati BC , maior ipfa BE , hoc eft 
aggregato laterum AB, AC,non autem minor. Quocunque 
igitur cafu reda, qux poteft duplu quadrati cx bale lubtendcrt- 
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te angulum re&um trianguli non eft minor aggregato lateru * 
quod erat oftcndcndum > 

Problema VII. 1 ■ ■ 

A lafe trianguli angulum retium fuhtendente t 

& a £g re g&to laterum, irtuenire triangulum^. 

Sir dira bafis trianguli angulu re* 

£him fubtendcns AB .aggregatum 
larerumZ. oporrerinuenirctriangu 
lum. Ducatur ipfi AB perpendicula- 
ris. &t aequalis AC , & inn&a CB fiat 
diameter circuli, ipla igitur CBex 
antedcnte Lemmate, non erit mi- 
rior quam Z.ideoque in circulo, cir- 
ca diametrum CBdefcripro poterit 
aptari refla linea ipfiZ aequalis, ap- 
tetur & fit BE , & iungarur EC, cui aequalis ponatur BF.rcliqua 
EF fecetur bifariam in D perpendicularirer a rcfta DG, aequali 
Ipfi DF,vel DE. &c iungarur BG. erit igitur EB. hoc eft Z aequa- 
lis aggregato laterum DB, DG. Et quoniam rc£tus eftangu- 
lusCEB in femicirculo, quadratum CBxqnale erit quadratis 
EB, EC. hoc eft EB FB. fed quadrata EB , FB * dupla lunt qua- 
draroruinED , DB hoc eft DG . DB , ergo quadrarum CB du- 
plu meritquadratorumDG, DB, fed duplum eft& quadrati * 
AB, ergo q>ud< atum A B, xquak erit quadratis DB. DG , hoc 
tft quadraro G B i quare &c re&a AB aequalis reda: G B. Con- 
ftru&um eft igitur triangulum DBG redangulum in D. cuius 
aggregatum laterum DB, DG. aequale eft Z datae, &bafis GB 
angulum r edum (libtendcns aequalis ipfi AB, quod erat facico 
durti . ’ * 

ALITER Ducatur Vt prius ipfi AB perpendicularis, & 
aequalis AC, &iun£laCB fiat diamercrcirculi , in quo accom- 
modetur BE aequalis Z.diamerer enim CB oftenfa eft non mi- 
nor quamZ. ipfiautem E B ducatur perpendicularis AD,& 
iungarur AB. Quoniam igitur aequales funt anguli ACB AfB, 

Tunr enim in eadem portione circuli , erit angulus AEB femi- 
te£lus;quia femireftus eft ac ACB, fed reftus cft angulus EDA,' 
tdiquus igitur DAE trianguli DAE , ent quoque lemireftus, 

o rarus 
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omnis enim trianguli, tres interni an- 
guli duobus reftis funtxquales, angu- 
lus igitur D A E angulo DEA squalis 
erit, vndc Silarus DE lateri D A erit 
(quale, addira communi DB.com poli- 
ta igitur ex lateribus A D, D B xqualis 
erit ipfiEB, hoc eftZ date. Ad datam 
igitur bafim AB conftitutum cfttrian- 
gulu D AB re&angulum in D.cuius ag- 
gregatum laterum DA , DB xqualc cft 
2 datae» quod faciendum erat* 

i. | - f i 

COTIS ECT ARIV M. 

Itaque exceflus , quo duplum quadrati ex bafefubtendente 
angulum re&um trianguli luperat quadrarum aggregati late* 
rum.xqualis cft quadrato differentis laterum . 

Refumpta enim primx conftruft ionis figura, exceflus , qua 
duplum quadrati AB, hoc cft quo quadratum CB luperat qua- 
dratum EB.cft ipliim quadratum EC, hoc cft FB differentis vi- 
delicet laterum DGDB. 

Sitbafis GB io.compofiraex lateribus DG, DB i4>critFB 
differentia laterum DG, DB a.vnde DG 6 .DB 8 . 

Duplum enim quadratum ex io,eft 200, quadratum verd 
ex 14, cft 196 .exceflus igitur erit4,proquadrato differentis 
laterum DG, DB , vnde radix quadrata numeri 4 > qux eft 2, erit 
ipfa differentia. 



L E M M J. Cj 


r\f F F EREflTIcsi figmentorum hafs trianguli. 

ad differentiam laterum eadem hakct rationem 'quam 
aggregatum laterum ad hajim . 


Sirrrangulum ABC.in quo perpendicularis AD fecer bafim 
BC in duo iegmenta BD, DC,Si centro A.inreruallo ACqdod 
lit latus minus, deferibatur cuculus CEFlecans bafim BCinE, 

latus 


collectio: 



larus vero ABprodudhim in pnn* 
ftis F , G , erit igitur laterum AB, 

AC differentia BF, aggregatum 
vero BG. atque differentia fcgm£- 
torum BD, DC,crit BEtlunt enim r<rf -. 
xquales * ED . DC , Dico efle BE , 
ad BF ficut B G , ad BC : re&angu- 
lum enimEBC zquaieeft redtan- 
gulo FBG, quare conflat propoli-, 
tum. 


Problema VIII. 


Y)ATA differentia fegmentorum hajis fubtendentis J& c 
angulum rettum trianguli , & aggregato later urru , 
inuenire tnangulunu . 

Sit data differentia Tegmentorum bafis fubtendentis angu- 
lum redtum trianguli Z , aggregatum autem laterum AB, 
Oportet inuenire triangulum. Ducatur ipfi AB pcrpendicu-' 
laris,& zqualis AC,&iungaturCB,in eaque defcribaturfemi- • 
circulus, cius igitur circumferentia tranfibirper A, in ipfo au- 
tem femichculo accomoSctuc 
CD zqualis Z. & iungantur DB, 

D A. ipfi autem CD xqualij po- 
natur BE , & per E , ipfi DA pa- 
rallela agaturEF, fccans AB, ia 
F, reliqua AF Tecctur bifariam , 

& ad redtos angulos in Gi redla 
GH xquali ipfiG A, vel G F, &: 
jungatur HB. Quoniam igitur 
parallela: lunt D A, E F ex con- 
ftrudlione, erit vt DB, ad F.B, ita 
AB ad FB, &vr quadratum DB 
ad quadratum E B, hoceftCD, 
ita quadratum AB ad FB quadratum, &: componendo , erit vt 
fumma quadratorum DB, DC , hoc eft vt quadratum CB feu , 
quod idem cft.vt duplum quadrati AB, ad quadratum EB, ira 
lumma quadratorum AB, FB, hoc efl * duplum quadratorum '«#«»» 
AG, GB, vel GH, GB, ad quadratum FB.&: lubduplans antcce- 

D dentibus. 



c 
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dentibus , erit vt quadratum AB ad auadratum EB , ita fum ttli 
quadratorum G H, GB. hoc eft quadratum HB, ad FB quadri- 
tum , vn Je vt AI* ad F.B, ita. erit HBad FB.fc permutando, vt 
ABadHB, ita EBadFB. Iam agatur GI perpendicularis ad 
HB & ipfi HI xqualis ponatur IK.differenna igitur iegmento- 
Sm H U B. erit KB, & ideo ex antecedente Lemmate, ent vt 

AB ad HB, itaKB td FB, fed oftenfuni eft vt AB ad HB , ita efle 
LB ad FB.crgo vt KB ad FB, ita erit EB ad FB, xqualis igitur erit 
KB ipfi EB.hoc eft Z datx, eft autem compofitaex lat c r ^us 

HG.GB; «qualis ipfi AB; Conftru£lum eft igitur mangulunt 

HGB reftangulum in G . cuius aggregatum latfnjmHG , G , 
xquale eft AB datx, U KB differcuua tegmentorum HL 1B»® 
qualis ipfiZ.quod erat facicndunl . 

ALITER. Ducatur vt fupri 
ipfi AB perpendicularis , «qua- 
lis AC, iunfta G B, fiac diameter 
circuli B AC, cuius cfeiitrum E , m 
jpfo autem circulo accommode- 
tur CD cqualis Z,5 C iungantur DB, 

AE , fc mutuo fecaritcs m H , ex 
•H ducatUr ipfi AB perpendicularis 
• HG. Quoniam igitur reftus eft ari - 
gulus A G H, Si (emirefltus G AH , 

• erit *qUoque &r reliquus GH A tc- 

iremus, &: ideo ipfi G AH. equa - 

lis, vnde latus HG xquale ent lateri G A, addita communi GB 
compofita igitur ex lateribus HG, GB^ erit xqualis ipfi AB . 
S neatur GI perpendicularis ad HB.& centro G.tiucrual- 

ioGA vel GH.defcribaturcirculus AHF.fecans DBinK, tp* 

ftm mA AfiS#. * iungatur A K . d 

i ui ir ^irKR (unt* enim «quales H I , I K.&t qno- 

J- 3 ""'» • nilm arigulus AGH adcentrumreftuseftcxconftruaiont U 
erit angulus A*H adcircumfcrentiam fcmircfttis.fed icmir - 

n us eft & angulus ADB.cft cmm. ?qual.s fcmiredo ACB.cunt 
vreraue, eidem circumferenti! AB infiftar , ergo reliquus ari- 
tv maneuliD A Ktcdlus erit, tc ideo xqualis reftd 
IaC di«o»!SS,ng»loCAK. rdi r ,DAC«l|q»d 
K AR xaualis erit , fed ic latus AB xquale eft lateri AC ex con- 
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lumGHBreftanguIum in G. cuius aggregatum laterum HG, 
GB, xqualceft ipfi AB, & KB differcntiafegmcntorum HI, 
1B, squalis ipfiDC,hoceftZdata:,quoderat faciendum. 
it In hac figuea ducenda eft linea Ak • 

• c OTSiS ECT AKIV M, 

Iraque erit vt refla , qua: poteft duplum quadrati aggregati 
laterum trianguli, minus quadrato differentia: legmentorum 
bafis ad aggregatum laterum, ita differentia Tegmentorum ad 
differentiam laterum , & ita aggregatum laterum ad bafim . 

Refqmpta enim primfcpftrijflionis figura, eft vt DBad AB, 
ita EB , hoc eft KBad FB , 8£ ita AB ad HB, eft emm ABadHB, 
/icutKBadFB 5 

In figura fecund.TCoftruftionis.fimiliafunttriangula ABD, 
HBA , luot enim anguli ADB , H AB xquales, oftenfus eft vtcr- 
que lcmilcflus,& angulus ad B communis vtrique, vtigituc 
DBad AB, ita erit ABad HB,& ita KBad FB, eft enim kBad FB, 
JficurAB idHB. 

Sit kB7.c<>mpofitacxlatcribusHG,GB jj.,eritFB 5,HB aj, 
vnJeGBao.GH 15. Eftenim vtLa+oi, hoceft vt 49, ad 3 j, 
ita 7, ad $,&:ua3$,ad2j, 


L E M M A (A 


jQf F F E 2^ET{T I A fermentorum lafsfuhtenden 
tis angulum retium trianguli, minor e fi quam retia > 
qua potejl duplum quadrati differentia laterum , 



Sit triangulum ABC reflangulum 
A. in quo perpendicularis AD, fe- 
:t bafim BC, induo Tegmenta mx- 
qualia,BD,DC,& centro A. inter- 
uallo AC, quod fit minus latus, deferi 
batur circulus CEF , fecans bafim BC 
in E, latus vero ABproduftum mpun 
ftis F , G , erit igitur laterum AB, AC 
differentia BF, differentia veto Teg- 
mentorum BD.DC ipfa BE, funt enim F.D.DC, *xquales,- Di- Jt 
coipfam BE minorem eflequamreflaqu* poteft duplum qua 
* ' > •- D 2 drati 


-I 


jg 


**■ 
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Urati BF . Quoniam enim cft BC ad BG, ficut BF ad BE, erit vt 
' quadratum BC ad quadratum BG , ita BF quadratum ad qua- 
dratum BE,&: duplatis antecedentibus, eruvi jdupjum iquadra- 
ti BC ad quadratum BG.iraduplum quadrati BF ad auadtatum 
BE, fcd oftcnfum *eft quadrarum BG m.nus c(Te duplo qua- 
d» partt j rat i BC.crgo &c quadratum BE duplo quadrati BF minus erit. 
Lim anti rc & re a a BE minor erit quam reda , qux poteft duplum 

*'*■ 7 ‘ quadrati BF , quod erat dcmonftrandum . 

Problema IX. 

if: T\ATJ differentia figmentorum bafisfuitendentis an- 
U gulum recium trianguli , Cr differentia laterum , in~ 
uenire triangulunu . 

Sit data differentia fcgmentord 
bafis angulum rc&um lubrenden-, 
tis Z,& differentia laterum AB. O- 

porterinucnirc triangulum. Pona- 
tur ipfi AB , xqualis &t ad angulos 
reftos AC.& iunfta CB fiat diame- 
ter circuli , ex antecedente igitur 
Lemmate , CB njior cft quam Zj 

ideoque in circulo circa diametru 

CB deferipto, poterit aptari re&a linea ipfi Z xqualis, aptettjf, 
& fit BE, 8e iungatur E C, cui xqualis (uniatur BD.& iungatut 
quoque D A , & ei parallela agatur EF, fecans BA continuatam 
in F, Sc lecctur F A bifariam inG.d perpendiculari GH xquali 
. ipfi G A, vel GF, & iungatur HB: triangulum igitur GHB refta- 

gulum cft in G , di ferentia laterum GH , GB cft ipla AB da* 
ta.Iam agatur ipfiHB perpcndicularisGl.&lumatur 1K xqua- 
lis IH , Q uomam igitur parailclx funi EF, DA ex conftru&io- 
ne, erit vtL)B , hoc eft EC, ad EJ5 , ita AB, ad FB , & vt quadra- 
tum EC ad quadratum EB , ita quadratum AB, ad FB quadra- 
nt trini tum ,& componendo vt lumina quadratorum EC, EB ,hoc* 
eft vt quadratum CB , feu quod idem cft duplum quadrati AB , 
, ad duadratum EB, ita erit lumma quadratorum AB , FB, hoc* 
•• *“*' eft duplum quadratorum FG.GB, vel GH.GB ad quadratum 
FB , & lubduplatis antecedentibus , erit vr quadratum AB , ad 
quadratum EB, itaiumma quadratorum GH, GB, hoc eft qua- 
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dratum HB , ad FB quadratum : quare vt AB, ad EB , hoc eft ad 
Z.ita erit HB, ad FB, fed vt HB, ad FB, ita eft AB, ad KB, ergo vt 
AB adZ,itaerit AB, adKB , aequales igitur erunt KB, &cZ. 
Conftrudlum eft igitur triangulum GHB redangulum adG, 
cuius laterum GH, GB differentia eft ipfa AB data.fic KB diffe- 
rentia l cgmentorum HI, IB aequalis dat* Z,quod facere opor- 
tebat. 



ALITER Inclinentur,' 
vt prius ad angulos rettos AB, 
AC squales , &: iun£la BC fiat 
diameter ctrculi,in quo acco- 
modetur ipfi Z aqualis BK:eft 
autem ex antecedente Lem- 
mate diameter BC maior qua 
Z, Sc conedtatur AK, cui per- 
pedicularis ducatur kF. Quo- 
niam igitur angulus F A k minor eft redo FAC, Scangulus 
AkF redlus , eru nt ambo fimul duobus redis minores , quare 
coibunt redi* B A, kF : coeant in F , & circa diametrum FAde- 
fcnbatur circulus cuius centrum G , is igitur circulus tr-jnfibit 
per k, quoniam rcdlus eft angulus AkF. Deinde producatur 
Bk donec fccet circulum AkF, in H : inferius autc.m demon- 
ftrabimusredlam Bkfccare circulum, non autem contingere, 
& iundla GH. ducatur ipfi HB perpendicularis G I . Quoniam 
igitur HI , Ik funt *quales , differentia fegmeP.torumH I, I B, 
erit k B , cui xqualis eft Z data . Similiter differentia laterum 
GH, GB eft ipfa AB data, fupereft igitur vt angulus HGB fit re- 
aus, id autem ita fit manifeftum. 

Quoniam enim femireaus eft angulus AkB(eft enim squa- 
lis icmireao ACB, vterque eidem circumferenti* AB mfiftit) 
eft autem AkF, reftus ex conftruaionc, reliquus FkH fcmirc- 
Ous erit : tres enim anguli AkB, AkF , FkH duobus redis fune 
aquales , &: quoniam angulus FGH ad centrum duplus eft an- 
guli FkH id circumferentiam, &eftlemircausFkH, erit an- 
gulus FGH rcaus, quare & HGB redus quoque erit; Conftru- 
aum eft igirur triangulum GHBreaangulum in G. cuius late- 
rum GH. GB differentia eft ipia ABdata, Sc kB differentia fcg- 
men torum HI, IB xqualis ipfiZ, quod erat faciendum , 

At verd reaam Bk fccare circulum, ita demonftrabitur . Si 

enim non fecat, tangit : tangat fi poftibilc eft, contaaus igitur 

erit in k , Sc angulus GkB , erit reaus , led lemircdus cll AkB , 

quia 
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quia «qualis eft femiretto A C B , ergo Si reliquus AkG femi-. 
rcttus erir, fcd angulo AkG squalis eft angulus GAk , ratione 
squalium laterum GA. Gk, ergo 8i i ple GAk femirc&us erir, 
ablato igitur femirefto angulo G Aka re&oG AC, reliquus 
KAC erit femirc&us, fed ipfi kAC squali* eft kBC , funt enim 
in eadem portione circuli, ergo Si i ple kBC lemire&us erit, 
quare femire&o ABC squalis, quod eft abfurdum ; non igitur 
Bk tangit circulum, fcd Iccat, quod erat demonftrandum , 

• 

C OJiS ECT ARIV M. 

Itaque erit vr rcfta ,qus poteft duplum quadrati differentiie 
laterum trianguli minus quadrato differentis tegmentorum 
bafis, ad differentiam laterum, ita differentia tegmentorum 
ad aggregatum laterum, &ita differentia laterum ad bafim . 

Refumpta enim prime conftru&ionis figura ,eft vtDB , ad 
BA. ita EBadBF, hoc eft vr EC.ad BA, itaBk, ad BF. Se ita AB, 
ad BH. eft * enim eadem ratio AB ad BH . qus kB ad BF. 

. In fecunda conftru&ionis figura, iundta kC.fimilia erunt 
triangula A kC, F k B. nam angulus AC k squalis cft angulo 
A Bk, quia in eadem lunt portione circuli, &c quoniam refli 
funt anguli CkB.AkF, hic ex conftnt&ionc, ille ex vi femicie- 
culi, U ideo squales, addito communi angulo AkB, totus an» 
gulus A«C tonF/cB squalis erit, ac reliquus reliquo, vr igitur 
KC,adCA,velad AB, na erit «B ad FB, Si ita AB, adBH,eft* 
um. enim AB ad BH, ficut «B ad BF 
in fnb.t $it AB9i,/cB i i 9 ,eru FBcai ,HB 169, vndeGB j jS.GH 
65 - 

Eft enim v t L 240 x , hoc cft vt 49 * »d 9 l> ita 1 1 9, ad 22 \ , Si 
ita 91, ad 169. 


Problema X, 

VA^^Y^ATO amo ex lateribus trianguli angulum rcRunu 
ambientibus , <sr differenda inter relicuum latus , O* 
balim t inuemrc triangulum , 

' ' Sit 
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Sit datum vnum cx lateribus trianguli angulum retium am- 
bientibus A, data quoque differentia inter reliquum latus, & 
bafimBC. Oportet inucnire triangulum. Fiat quadrato A x- 
«Jualc rctlangulum BCD > &£. circa diametrum DB deferibatur 

circulus cuius centrum E , ip- 
fum autem circulum contin- 
gat retia CF in F , &. iungatur 
EF, erit igitur rctlangulum 
BCD xquale quadrato FC» 
fed xqualeefl &c quadrato A 
ex conftrutlionc, quadratum 
igitur FC quadrato A xquale 

erit. quare & refla FCxqnalis retlx A. Eli autem angulus f /. r , 
EFC reflus.Sc bafis EC differt i latereEF per BC.xquales enim 
futit EF.EB cx definitione circuli. Conllrutium ell igitur trian 
gulum EFC.quale confitucndum proponebatur. • 

CONSECTAklVM. 

Itaque , alterum ex duobus lateribus trianguli angulum re- 
tium ambientibus medium cfl proportionale inter differen- 
tiam & aggregatum reliqui lateris, & bafis , 

Quoniam enim rctlangulum BCD (quale cfl quadrato FC, 
fcfit vr BC ad FC, ita FC. ad DC. 

SitFC i2,BC6.eritDC24,vndeEC I5,EF'9> Etlenimvt 
6, ad 12, ita 12, ad 24. 



S, 


Problema X I. 

'Vtioex luteribus trianguli angulum reftunu , 
ambientibus, aggregato reliqui lateris, bafis, in* fr/ 

Uemre triangulum . j . 

Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum retium am- 
bientibus A, datum quoque aggregatum reliqui lateris, ba- 
lisBC , oportet inuenfte triangulum . SccetucBC in D , vt re- 
tfangulum BCD fit tcqualc quadrato A, Se circa diametrum 
BD circulus dclcribatur cuius centrum E, dpnnclo autem C 
ducatur CF circulum contingcnsinF»&: iungatur EF. Qik>- 
niam igitur CF contingit circulum inF,rc£langulumBCD, 

xquale 
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xquale erit quadrato FC, fed 
squale eft fic quadrat o A . ex 
conftru&ione , ergo quadra- 
tum FC quadrato A, squale 
erir.vndc&rc&a FCxqualis 
erit re&x A . Conftrudhitn 
eft igitur triangulum EFC rc 
ftangulum in F, cuius larus 
FC squale eft ipfi A, fic compofita ex reliquo latete FE, 3 d bafc 
EC squalis BC dats, quod erat faciendum . 

COTiSECTARlVM . 

! Itaque alterum ex duobus lateribus trianguli angulum re- 

Ilum ambientibus medium eft proportionale inter differen- 
tiam, &c aggregatum reliqui latcris.fic bafis . 

Quoniam emm reftangulum BCD squale eft quadrato FC, • 
erit vt BC , ad FC, ita FC , ad DC. 

Sit FC 1 2, BC 24 , erit DC 6 , vnde EC 1 s, EF 9 » Eft enim vt 
24, ad 12, ita 12, ad 6. 

Sex Problemata proximfe prxcedenria propofita funt de 
triangulo re&angulo tantum, fex verd qus lequuntur pr opo- 
nuntur de omni triangulo . 

Problema X 1 1. 



4 - ju4.te-v— 


AT A bafe trianguli , differentia laterum , ej7* angulo 
vertici s,inuenire triangulum . 

Sitdata bafis trianguli Z, differentia laterum AB, angulusad 
verticem squalis angulo C. Oportet inuenire triangulum. 

Ponatur iamfaaum 8£ fit illud triangulum DAG.cuius ba- 
fis AG cfto squalis ipfi Z, & angulus ADG aduerticem squa- 
lis angulo C.ac denique differentia laterum DA , DG , qus fit 
AB efto pofitionc.ac magnitudine data. Quoniam igitur DA, 
DG differunt per AB.eruntDB, DG squales, itaque centro D 
inreruallo DB, vel DG delcnbatur circulus, quem fecct AD co- 
tinuata in F , iungatur BG . Quoniam igitur datus eft angu- 
lus ADG, dabitur fi c angulus FDCi.vt reliquus e duobus reftis, 
ergo dabitur quoque fic angulus FBG,vc dimidius anguli FDG, 

eft 
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Si 



eft enim angulus FDG ad centrum du plus anguli FBG , ad cir- 
cumferentiam, fed pofirione eft BD,& politione quoque pun- 
ftum B, erit * igitur pofirione & BG, quoniam in ipfam BG 
a dato pun&o A du&a clt AG magnitudine dara.dabi rur ♦ i pia rum • 

2 AG pofirione quoque, quaie « 6c 

— punfhtmG , fed datur, & angulus 

DGB :€ enim aqualis angulo DBG, 
zqualibusexi(>entibusDB,DG:cr- 
godabirur*GD pofitionc.quarc * ** D * # > 
&pun£tu quoque Ddabitur. Quo- **• Dat ’ 
niam igitur darx funt pofirione ex 
tremitarcsA, D,G, datarum pofi- 
i tione AD.DG, ipfx quoque *ma- »/. bm. 
gnitudine darx erunt. 

Componetur autem fic. Produ- 
catur AB in F.&: fiat angulus FBG 
S N. xqualis dimidio eius , quem rclin- 
quiteduobusredlisangulusC:hoc 
^ eftdimidioanguliH.&inBGpo- 

nat AG xqualis Z,& angulo GBD 
^qualisconlbtuatur angulus BGD, 
erunt igitur xqualesDB, DG, qua- 
re differentia lareru DA DG trian- 
guli DAG, erit ipfa AB data. De- 
feribarurex Dcentroadinretuallum DG.vcl DB, circulus, que 
fece r AFm F.ent igitur angulus FDGadccntrum.dupIusan- 
guliFBG ad circumferentiam, fed eiuldem anguli FBG duplus 
eft quoque St angulus H ex conftru&ione , ergo angulusFDG 
angulo H xqualis crir , vnde St angulus ADG ad vertice trian- 
guli xqualis angulo C: eftautem& bafis AGxqualis dar.e Z 
cxconltrudlionc. Conftrudam clt igitur triangulum DAG, 
quod facere oportebat . 

L E M M A U 

Angulus trianguli fuerit centrum circuli, lafs vero fe- 
midiameter , & clueatur linea refla non ex centro cir- 
culi, Jed abaltera extremitate aggregati laterum, confit tues 
cum eo angulum <e quale dimidio, qui e fi ad verticem trian- 
guli, angulo, illa refla linea in circulum incidet . 

E 




Sit 
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Sit triangulum D AG cuius bafis AG, Sc centro A , interual- 
lo AG , defcnbatur circulus , & producarur AD in F , vt fu DE 
squalis DG, aggregatum igitur laterum AD,DG eritAFii 
punfto autem F ducatur FI, faciens 
angulum AFI,£qualem dimidio an 
guli ADG ; Dico ipfam FI in circu- 
lum incidere , fi enim non irttidir , 
cadit extra qualis eft FE, itaque con 
tinueturDG, donec fecct ipfam FE 
in E. Quoniam igitur externus an- 
gulus ADE trianguli DFE , squalis 
eftduobus internis DFE.DEF, quo- 
tum vnus'nempeDFE, ponitur dimidius ipfius ADE, erit & 
reliquus DEF ipfius ADE dimidiusxquales igitur erunt angu- 
li|DFE,DEF,&: ideo squales redsDF, DE, quod eft abfurdu , 
ponitur enim DF squalis DG , Re&a igitur FI in circulum in* 
cidet.quod eratdcmonftrandum , 

ALITER Sirtriangulum.DAGcuiusbafis AG,8c cen- 
tro D , interuailo DG , deferibatur circulus, fecans AD produ- 
ftam in F, St iungatur FG , erit angulus AFG squalis dimidio 
anguli AD:Ghice- 
nim eft ad ccntru , 
illeadcircumferen x 
tiam. Si igitur ex A / / V\ 

centro ad interual- / DX \j 
lu AG circulus de- X' V X<W 

feribatur, ipsu tan- yk 

ger , vel fccabit re- X 

fta linea FG, ideo- 

que in ipfum circulum incidet, quod erat demonftrandum. 




Problema XIII. 

j»ni. ts. T X hafe trianguli , aggregato laterum , ($f angulo 
jiemcnZ 'verticis, inuenire triangulumj. 

ni ili tria 

**“>• Sit data bafis trianguli Z, aggregatum laterum AB , angulus 
ad verticem squalis angulo C. Oportet inuenirc triangulum . 

Fa£lum iam fit, St fit illud triangulum DAG. cuius bafis AG 
«fto squalis lpli Z, aggregatum vcio laterum AD, DG, squale 
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3S 
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ipfi AB, magnitudine ac politione dara:, & angulus ADG ad 
verticem «qualis angulo Ciungarur aurem BG Qjoniam igi- 
tur compofira ex AD ,DG « analis eft ipfi AB. abla. a commu- 
ni AD , reliqua DG reliqua- DB «qualis erit, Se ideo circulus 
ex D centro defcnffbs ad interii illum DG.tranfibit per B: dc- 
fcribatur, erit igitur angulus A DGadcentrum.duplus anguli 

B ad circumferentiam, fed datur 
'Z angulus ADG, ergo dabiruY & 

angulus B «rcftpofitionc AB, 
ergo BG pofi.ionc erit, icd 
in ipfam BG a dato puntto A du- 
fta eft AG magnitudine data, er- 
go dabitur * ipfa AG politione }I . 
quoque, 6e datum * erit pu&um >> 
G , Sc data * quoque politione 
G D , datur enim angulus D G B, 
quia «qualis eft dato DBG «qua- 
libus cxiflenribus DB, DG, qua- 
re &. punitum D dabitur . Quo- 
niam igitur daixlunr cxtremira- 
tesA.D G. datarum politione, 
AD, DGipl« quoque magnitu- 
dine datx erunt. 

Componetur autem Proble- 
ma, hoc modo. Centro A, inter- 
uallo datx Z «quali, dclcnbatur 
circulus, & fiat angulus ABG «qualis dimidio anguli C. ex an- 
tecedente igitur Lemmate, re^ta BG incidet in circulum fub A 
centro deferiptum, incidat in G, Se iungatur AG, & fiat angu- 
lo B «qualis angulus BGD. erit igitur DG «qualis DB , addita 
communi AD.conipofita ex AD , DG. erit «qualis AB . Cen- 
tro autem D, interualloDB, vel DG delcribatur circulus BG , 
erit igitur angulus ADG ad centrum duplus anguli B ad cir- 
cumferentiam, (cd Sc angulus C duplus eft anguli B ex confini 
dhone, ergo angulus ADEangulo C «qualis erit , efi autem A; 
balis AG «qualis dat« Z ex conftru&ione. Conftruftum efi 
iguur triangulum D AG quale conftruendum proponebatur . 



L E M M J. i/i- 




Si duo anguli in ratione dupla eidem circumferentia cir - 

E 2 culi 


Dtt. 


Dtt. 

Dtt. 

Dtt, 



t 


■ , ■ m 


l. 
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culi infiderint , duplus autem, fuerit ad centrum , alter ai 

circumferentiam erit . 

Infiftant duo anguli GDF , 

GBF eidem circuli circumfe- 
rentia: GF.Si fit angulusGDF 
adeentrum cuculi, atque du- 
plus anguli GBF, Dico angu- 
lum GBF ad circumfodiam 
efle.Si enim non cft adcircu- 
ferentiam, erit intra circulu, 
vel extra. Sit primum fi fieri 
potcft.in' raci rculum, Sc pro- 
ducatur GB vique ad circum- 
ferentiam m C . Sc iung itur 
F C , er» igiturangulus GDF 

adeentrum. duplus anguli GCF ad circumferentiam , fcd du- 

{ dus eft & anguliGBF ex hypothefi , ergo angulus GBF angu- 
oGCF xqualis erit, externus interno, quod cftabfurdum: an- 
gulus igitur GBF non efl inira circulum. 

Deinde fit angulus GBF ex- 
tra circulum, iptum igiturcircu 
lum fecabit , vel vtraque redtaru 
GB FB, velfaltemvna:(ccetip 
faGB in puntto C.&mngatur 
FC, erit igitur angulus GDF. ad 
centrum, duplus anguli GCF ad 
circumfercntiamdcd duplus eft 
& anguli B ex hypothefi, ergo 
angulus GCF angulo B xqualis 
erit , externus interno , quod ed 
abfurdum: angulus igitur GBF 
non efl extra circulum , (ed ne- 
que intra circulum vt cft oftcnfum, ergo ad circumferentiam 
erit, quod erat demonftrandum. 



i . -j> Problema XIV. 

T A differentia fegmentorumhafs trianguli , ag- 
gregato lateri* , &* angulo verticis, tnuenirc trianguli, 




xtA s< rtrM.O’ 
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Sit data differentia legmenrorum bafis trianguli AB, aggre- 
gatum laterum Z , angulus ad verticem aequalis angulo C . O- 
porter inuenire triangulum. 

Inuentum iam fit , & fit illud triangulum DAG in quo per- 
pendicularis DE , & centro D , interuallo DG , quod fit minus 
larus, deferibatur circulus.fccans latus AD produ&um in F.ba- 
fimverd AGinB, erunr*igiturBE,EGxquales, vndediffe-j.zvr/f. 
rentia Tegmentorum AE.EG erit AB :crto igitur ipfa AB po- 
litione ac magnitudine data, compofita vero ex lateribus AD, 

DG : hoc eft ipfa AF, cito squalis Z. & angulus ADG ad verti- 
cem squalis angulo C,& iungantur BF, FG. Quoniam igitur 

tl 7 <{ atiii* 'intTiiInc A •• 



t datur angulus ADG. dabitur &: 
angulus FDG, vt reliquus e duo 
bus rcftis.Se dabitu r quoque an 
gulusFBG, vt dimidius anguli 
FDG: angulus enim FDG ad 
cenrrum.duplus eft anguli FBG 
ad circumferentiam , politione 
igitur * erit BF. quia politione,,. D4f , 
cll & AB,& quoniam darum eft 
a , « . , punftum A, i quo in BFdu&a 

f.n^T gmt il d J nC daf a. dabitur *.pfa AF politione quoque, i». 
vnde dabitur * & pun£himF,& quoniam datus cftlngulus',. o,r. 
ADG ad centrum, datus em & angulus AFG ad circumferen- 

!ifr a ^ V « eiUS ^ imidl A ,S ’ arqi,edlta * erit politione FG, vnde d,,. 
datum erit & punftum G . & data * quoque politione GD , 
qtna datus eft angulus DGF: etenim squalis eft dato angulo 1S ' D *'- 

£ r^nrt t,0n ^‘ T ^ ,al,Um la,Crum DGl DF ’ quare da,l,m *er.t Y, £!* 

&punaumD._Qupmam igitur da-xiunt extremitates A D, 
ne i a tx r crun P r 0,,tl0nC ’ AD ' DG ' AG 'P f * quo 9 u e magnitudi- 

*nSi?i^« P i^nr tUrau i C ‘ 1 l hocniod0, Pfod ucatur ABinG,& fiat 
angulus GBFxqualisdimidio eius, quem relinquit e duob. re- 
ftis angulus C, hoc eft dimidio anguli H . &rin BF ponatur AF 
squalis Z , k fiat angulus AFG squalis dimidio anguli C, an- 
nrnr r a/ GD *qualis angulo A F G , erum .giturxquales 

DG, DF.add.ua communi AD compofita ex lateribus AD,DG 

trianguli DAG , squalis erit ipfi AF, hoc eft Z datx. 
l„c I ic nd ^ CCnCr0 D ’ ‘ nrcrua H°DG vel DF , dclcnbamrcircu- 
t-onft«.^ 9ni r m '? ,ri,r an 8 nK,s C duplus eft anguli A F G ex 
wione, limiliter $£ angulus ADG ad centrum duplus 

eiui-iem 


rSt 


jg VARlORVM PROBLEM. 

eiufdem anguli AFG ad circumferentiam , erit angulus ADG 
aduerticem dato angulo C zqualis, quare & angulus FDG 
angulo H, fed angulus H duplus eft anguli FBG ex conftruttio 
nc > ergo &c angulus FDG eiuldcm anguli FBG duplus erit, fed 
angulus FDG eft ad centrum , & infiftit circumferentia: FG, 
cui etiam tsc. angulus FBG infiftit, ergo ex antecedente Lem- 
mate, angulus FBG ad circumferentiam erit. Iam agatur ipfi 
}.Ttrtij. AG perpendiculai is DE ,erunr igitur ^squales BE,EG,&i- 
deo differentia fegmcntbrum A E. FG erit ipla AB data. Con- 
ftrudtum eft igitur triangulum DAG, vt facere opottebat . 

LEMMA XIIT 

f angulus trianguli fuerit centrum Circuit , differentia^ 
njero laterum femidiameter,& ducatur linearet a non 
ex centro circuli , fed ab altera extremitate differentia feg- 
tnentorum bafs, confli tuens cum ea angulum aqualem d>mi 
dio i qui efl ad 'verticem trianguli , angulo , illa refla linea 
circulum fecabtt . 

Sit triangulum DAG, in quo perpendicularis DE fecctba- 
fim AGinE.&tccntroD.interualloDG, quodfuminus la- 
tus , dclcribatur circulus fecans latus AD produfhimin pun- 
&isH,F, bafim vero AGin B; laterum igitur DA . DG diffe- 
rentiaerit AH, differcnria verd fegmentorum A E, E Gerit 
AB.iunganturautem BH,FG. Quoniam igiturquadrilaterum 
FGfcH eft in circulo, 
anguli H B G, H F G ex 
aduerlo, duobus redtis 
funt rcquales.led an- 
guli HBG. HBA squa- 
les funt duobus rediis, 
ergo anguli HBG.HFG 
angulis HBG , HBA s- 
quales erunt, dempto 

communi angulo HBG, reliquus HFG, reliquo HBA squalis 
erit , fed angulus HFG ad circumferentiam dimidius eft angu- 
li HDG ad centrum, ergo & angulus HBA, eiufdem anguli 
ADG dimidius erit, Dico igitur circulum lub A centro, inter- 

uallo 
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uallo AHdelcriptum.fecari a BH : manifeftum eft aurem ip- 
fam BH in eum incidere , quoniam pundhim H eft in circum- 
ferentia , fi igitur eum non 1'ccar , tangit , tangat fi fieri poreft, 
conta&useritinH, &tiungamr BF, ergo rc&us* erit angulus ti.Tntj 
AHB, Sc ideo xqualis reifto HBF, qui eft mfemicirculot quare 
parallela: * erunt AF, BF,quodeftabfurdum,conueniunte- 
niminF. Nonigitur BH tangit circulum, cuius centrum A , 
f*d fecat, quod erat demonftrandum. 

LEMMA Xlllt 


QECET circulum fui A centro reEla linea BHL , iru 
punElis H, L> & per punElum H , quod ft propius ad 
2 ?> ducatur altera reffa AH l . Dico angulum IH B mi-, 
noremejferetlo. 



Diuidatur enim HL bifariam in E,& i5- 
gatur AE, reftus igiturcrir angulus AEH, 
ac proinde angulus EHA redo minoritres 
enim interni anguli trianguli AEH duo- 
bus re&is funt xquales, l'ed angulus EHA, 
xqualis eft angulo IHB : (unt enim ad ver- 
ticem, ergo & angulus IHB, erit re&o mi- 
nor, quod erat demonftrandum . - 


Problema X V. 


VX -AT A differentia fegmentorum bafis tri anguli ,diffe- P'»l> **• 
r entia laterum* & angulo verticis, inuenire trtangu- jdm. dt 
gulunu* 

Sit data differentia fegmentorum bafis trianguli AB, diffe- 
rentia laterum Z , angulus ad verticem xqualis angulo C . O- 
portet inuenire triangulum. 

Faftum iam fit, Sc, fit illud triangulum DAG.in quo perpen- 
dicularis DE. ideentro D.interualloDG quod fit minus latus, 
delctibatur circulus fecans latus DA »n H.bafim vero AGm B, 
differentia igitur fegmentorum AE ,E G erit A B, differentia 

verd 
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vcr6 laterum DA . DG erit AH . Eft6 igitur AB pofitione at- 
que magnitudine data, ipfa vero AH elt 6 aqualis data: Z, & 
angulus A DG ad verricem xqualisanguloC, & producatur 
AD vfquead circumferentiam in F. Sc. iungantur HB , BF , FG. 

- Quonhmigiturquadnlaterum FGBHeftin circulo, anguli 
HBG HFG ex aduetlo, duobus redis erunt xqualcs : fed & an- 
guli HBG HB A duobus redis (unt zquales, ergo anguli HBG> 
HFGaAgulisHBG. HB Axquales erunt: auferatur vtrinque 
angulus HBG reliquus igitur HFG reliquo HBA xqualis erir, 
fed angulus ADG ad citrum, duplus eft anguli AFGadctrcG- 
ferennam, ergo Sc anguli HBA duplus erit angulus ADG , fed 
*». DMt. darur angulus ADG, dabitur ergo H B A , quare dabitur * 
BH politione , &c quoniam 
i daro pundoAm ipfam 
BH duda eft A H magnitu- 
'ji.Dmi. dinc data, dabit * AH po- 
litione quoque, &; propter 
datum angulum H B F : eft 
enim redus in lemicircu- 
it D»t. Io , data * erit B F poftuo- 
ts. D*t. ne , t$t datu * quoque pun- 

dumF, &c ideo dara # magnitudine HF,& quoniam atqua- 
les funt H D. DF. dabitur pundum D.fcd datur & pundum G, 
tf. D*t. ergo dabitur DG * pofitione, &: magnitudine, led datur &c 
*(. D*t. pundum A , eigo 6c AD , AE pofiuonc * fit magnitudine da- 
tx erunt . 

Componeturaurcm (ic. 

Ceniro A. interuallo rtdx 
Z aquali. deferibatur circu- 
lus, fit fiat angulus ABH x- 
qualis dimidio anguli C.ex 
antcccdcme igitur , quod 
primo loco pixmilTum eft 
LSmare.BH fccabitipfum 
circulum, lecetin pundis 
H L, & per pundum H , y 
fit proprius ad B, ducatui reda linea A H I.ipfi autem BH du- 
catur perpend. cularis BF. Quoniam igitur ex antecedente, 
quod lecui do loco prxmiftum eft Lemmate, angulus H B mi- 
nor eft iedo,& angulus FBH redus: erunt ambo fimul duobus 
redis uunoxes, de ideo coibunt redx liucs A1,BF, coeam in F, 

et 
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8C fecetur H F bifariam inD , Sc centro D . interuallo D H , vel 
D F, deferibatur circulus , eius circumferentia tranfibit per B , 
propter angulum HBF redum. Deinde producatur AB donec 
fecet circulum FBH inG» & iungantur DG> FG> & ipfi AG du- 
catur perpendicularis DE, erunt igitur «quales BE,EG,& ideo 
differentiafegmentorumAE, EG.critipfa ABdata. Similiter 
quoniam «quales lunt D H, D G vt femidiametri , differentias 
Uterum AD, DG erit AH, cui «qualis eftZ data exconftrudio 
ne. Supereft igitur vt angulus A DG aducrticem trianguli 
DAG «querur angulo C , id autem ita fit manifeftum. Quo- 
niam enim quadr ilaterum F G B H eft in circulo, anguli H B G, 
HFG ex aduerfo duobus reliserunt «quales, fcd &: anguli 
H B G , H B A funt «quales duobus redis , ergo anguli H B G , 
HFG angulis H B G, H B A «quales erunt : dempto communi 
angulo HBG, reliquus HFG reliquo HBA «qualis erit , fed an- 
guli HFG ad circumferentiam duplus eft angulus HDG ad 
centrum, ergo «£ anguli H B A duplus erit angulus A D G ,fed 
&£. angulus C duplus eft anguli H B A ex conftrudione , ergo 
angulus ADG angulo C «qualis erit, quod oftendilTe opor- 
tuit; Conftrudum eft igitur triangulum D A G , quale cot»- 
ftruendum proponebatur. 

Problema XVI. 


T^lATO vno ex lateribus trianguli datum verticis a #• 
gulum ambientibus , differentia inter relicuum la- 

tus , & bafim , inuenire triangulum -> . 




Sit datum vnumex lateribus trianguli angulum verticis am- 
bientibus, AB : differentia inter latus reliquum &: bafim, Z, an- 
gulus ad verticem «qualis angulo C. Oportet inuenire trian- 
gulum . 

Fadum iam fit, &: fit illud triangulum ABD , cuius latus AB 
efto pofitioneac magnitudine datum, differentia vero inter 
reliquum latus AD, the bafim DB efto «qualis ipfiZ,&: angulus 
D A B ad verticem «qualis angulo C . Ponatur autem D G *- 
qualis DB, differentia igitur lpfarum AD, DBerit AG.&tiun- 
gaturGB. Qaoniara igitur datus eft angulus DAB, datus erit 
& angulus G A B, vt reliquus e duobus redis, hic autem in pri- 
ma figura ad primum calum pertinens, tn fecunda vero figura, 

F qua: 
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qu$ad fecundum cafurn pertinet.angulusDAB idem eft quod 
angulus G AB, quocunque igitur cafu datur angulus G A B: eft 
* i- D»r. autem pofitionc AB, ergo * politione eft Si AG» fed Si magni- 
*7 04/ tudine, ponitur enim aequalis ipfiZ, ergo * punitum Gdatuot 
jf.Dst erit, fed datum eft Si B.crgo* GBpo- ! 
fitione erit, Si magnitudine, atque a- 
deo dabitur angulus A GB, quia da- 
i»,/ tur # triangulum AGBfpeoe, Si in fc- 
' cuda figura dabitur quoque Si DGB, 
vt reliquus e duobus redis, itaque in 
vtraque figura dabitur angulus DBG, 
eft enim squalis lpfi DGB, aqualibus 
19 D 4 /. exiftentibusDG.DB, quare *BDpo- 
ji. D»t. fitione erit , Si ideo *pofitione quo- 
*(. Dai q uc> & p U ndum D.ac propterea *ip- 
Is BD, AD magnitudine quoque da- 
ta- erunt. 

Componetur aut hoc modo. Con- 
ftiruaiur angulo C, squalis angulus 
BAD, & ponatur ipfi Z squalis A G, & iungatur G B , Si angu- 
lo DG B squalis conftituarur angulus GBD,8i BD occurrat 
ipfi A D in D, erunt igitur D G, D B squales , Si ideo differen- 
tia inter latus AD, St bafim DBtrianguli ABD.erit AG,hoc eft 
Z data : eft autem Si angulus D AB ad verticem, squalis angulo 
C ex conftrudione , Si latus A B ipfum datum . Conftrudum 
eft igitur triangulum ABD, vt facere oportebat . 

Problema XVII. 

TVTO 'vno ex lateribus tr anguli datum 'verticis an- 
gulum ambientibus, datoque aggregato reliqui lateris 
& bafs; inuenire triangulunu . 

Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum verticis am 
bientibus A B , compofita vero ex reliquo latere, Si bafc Z , Si 
angulusad verticem squalis angulo C. Oportet inuenire trian 
gulum . 

Ponatur iam fadum Si fit illud triangulum ABD, cuius latus 
AB efto pofitionc ac magnitudine datum , compofita ver6 ex 
reliquo latere A D , Si bale D B cfto squalis ipfi Z , Si angulus 

aduerti- 
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aduerticem A squalis angulo C. Producatur autem AD i n G , 
vt fit DG squalis DB:crir igitur AG aqualis compofitx cx AD, 

DB, &. iungatijr GB. Quoniam igitur pofirione e(IAB,& da- 
tus eft angulus A, erit AG * politione data >fed data clt Sc ma- **• ® 4 '- 

S nitudinc, ergo 8d *pundum G datum erit, dafur autem &B, J7 Dm 
abitu r, *ergoGB pofirione, & magnitudine, atque adeo da jf. D*t\ 
bitur SdangulusG, quia triangulum * ABG datur lpecieieft au* ss- *>»•■ 
temangulp G squalis angulus GBD, ratione xqualm DB.DG, 
quare SdipleGBD datus erit, politione igitur* erit BD, quare i». D*t. 

&C * pundum D. Quoniam igi- -»*• 
tur politione datarii D B , D A 
dati funt termini A, D, B, ipf* 
magnitudine quoque darx e* 
runt. 

Componetur autem fic.an* V ’ 
gulo Ccoftituatur squalis an- 
gulus BAG, & ponatur AGx* 
qualis i pfiZ.&c iurtdaGB, confitnrarar quoque angulus GBD 
aequalis angulo G , erunt igitur D B, D G squales, addita com- 
muni DA, compotita ex latere AD, Sc balc DB trianguli ABD, 
squalis erit ipfi AG , hoc c(l Z dats : eft autem &c angulus ad- 
nert icent A squalis angulo C cxconftrudionc, &c latus AB 
jpfum datum- Conftrudum cft igitur triangulum ABD, quod 
facere oportebat. 



Problema XVIII. 


, * 


O 'vno ex lateribus trianguli angulum pjfcirijfLj 
ambientibus , dataque differentia fegmentorum bafts, 
inuenire triangulum-}. 


Hoc Problema daoscafus habet propter duplicem lateris 
dati conditionem: latus enim datum intelligirur interdum mi- 
nus duorum , interdum maius, ad primum igiturcafum prima 
figura pertinet, ad fecundum fecunda . 

Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum redum am- 
bientibus A B , data quoque differentia fegmentorum bafis Z- 
Oportst inuenire triangulum . Inclinentur ad angulos redos 
AB. AC squales, 8c collidatur CB, cui perpendicularis duca- 
tucBD dd squalis dimidii Z,&conedatur quoque CD,4d 

F 2 centro 



t 
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centro D.interuallo DB dcfcribarur circulus GBH , fecans CD 
produdamin pundis G. H, is igitur circulus tanget redam 
CBin B. Deindecirca diametrum CHdefcribarur alius circu- 
lus, cui infcribatur C F aequalis A B, & lungatu r F H, & ipfi CH 
ducatur perpendicularis F I. Quoniam igitur C B tangit circu- 
lum G B H 1 n B, rcdangulum GC H aequale erit quadrato C B , 
fcd quadratu CB du- 
plucft quadrati AB, 
noc eft quadrati C F, 
ergo &c. rcdangul um 
GCH quadrati CFdu 
pium erit, fcd quadra 
to C F aequale eft rc- 
dangulum ICH, eft 
cnim*CFmcdia pro 
portionalis inter IC, 

CH:redangulum igi- 
tur GCHduplucnt 
rcdanguli 1 C H , at- 
que adeo CG dupla 
erit ipfius C I . vnde 
CI.IG erunt atquales» 
itaque differentia leg 
mentoruCI .lHerit 
&H , hoc eft Z data, 
eft autem &: latus FC 
aequale ipfi AB ex c6- 
ftrudione.oi angulus 
CFH in femicirculo 
redus, Triangulum 
igitur FCH proble- 
mati fatisfacit, quare fadum eft quod oportebat. 

At Vcrd diametrum CH maiorem e(Te quam ABi in prima 
figura manifeftum eft , infecunda vcrd fic demon ft rabitur. 

Sit fi fieri poteft diameter CH non maior quam AB. ergo 
CG minor erit quam AB dupla : eft enim H G, hoceftZ mi- 
nor quam AB, quia differentia fegmentorum bafis trianguli 
ininor eft lat ere maiori, quare rcdangulum H C G minus erit 
redangulo fub A B , fie altera ipfius dupla , hoc eft duplo qua- 
drati AB, fcd duplum quadrati AB xquale eft quadraro CB» er- 
go rcdangulum H C G minus erit quadrato C B , quod eft ab- 

furdum. 


A 
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furdum.oftenfum enim eft in elementis ipfi xquale. Diame- 
ter igitur CH maior eft quam AB, quod erat demonftrandum. 

C ON S ECT ARlV M. 


Primo igitur cafu.compofita ex dimidia differentia fegmen 
torum bafis.Sc ea qux poteft duplum quadrarilateris dati, plus 
quadratodiniidixdifferctix, xqualiseftbafi trianguli quxfiti. 

Secundo cafu , exceffus quo praediola potens fuperat dimi- 
diam (egmentorum differentiam , xqualis eft quxlirx bafi . 

Reda enim qua: poteft duplum quadrati lateris dati, plus 
quadrato dimidix differenti* Tegmentorum bafiscftCD, di- 
midia vero differentia D H, bafts autem CH trianguli F C H in 
prima figura, cft compofita ex CD , DH, in fecunda vero figu- 
ra bafts CH eft exceflus, quo CD fuperat tpfam DH. 

Sit FC in prima figura 30, GH t+, vel DH7,critCH 50, vn- 
dc FH 40, radix enim quadrati 1 849, quod conflat duplo qua- 
drati ex 30 , 8 £ quadrato ex 7 , cft 45 » cui fi addatur 7 , fiet yo» 
probafc C H. 

In fecunda figura fit FC 40, HG !4,velHD7»critCH 50, 
vndeFH 30, radix enimquadratt 3 2 49 > quod conflat duplo 
quadrati ex 40,8«: quadrato ex 7, eft j 7, exceffus igitur quo $ 7, 
fuperat 7, crtr jo, probafe C H . 

ALITER idem Problema hoc modo abfoluetur. 
Ijfdcm datis , qux prius . Duplicetu r AB in E» &c in AE deferi- 

batur femicirculus ,& ducatur ipfi 
AE perpendicularis BC indefinita , 
in ipfa autem BC ponatur ACle- 
cansfemicirculumtnD, ita vt CD 
fiat xqualistpfi Z: hoc enim fieri 
poffe demonftrauimusin Apollo- 
nio rediuiuo, cafu quarto, &: tertio 
fecundi Problematis. Denique ipfi 
AC ducatui perpendicularis BF, e- 
runt igitur AF.FDxquales.-V ideo 
d.ffercntia tegmentorum A F,FC 
critCD hoc eft Z data. Conflru- 
E flumeft igirurtiiagulum ABCrc- 
dangulum in B , cuius lanis A B eft 
ipfum datum, &CD differentia legmentorum AF,FC xqualis 
Z datx, quod erat faciendum . 

Problema 
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Problema XIX. 


Y^A T 0 'moex lateribus trianguli angulum reElurru 
ambientibus , datojiue alterno bafis fegmento , muent- 
re triangulunu . 


Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum reflum am- 
bientibus AB, fegmenrum autem bafis alternum BC. Oportet 
inuenire triangulum . Inclinentur ad angulos rcflos AB, BC, 
ficfecerur BC bifariam in E.& lungatur AE.cui xqualis pona- 
tur EF, &c in FC deferibarur femicirculus, quem ABfecct in G» 
&iungantur FG.GC- Quoniam 
igitur fcftacftBCbifariamin E, &: 
illi adicfla F B , reflangulum B F C 
( .Sitii», yndeum quadrato B E xquale *crir 
uadratoFE, hoceft A E.fedqua 
ratu AE xqualc cft quadraris A B, 

BE, ergo reflangulum BFCvni 
cum quadraro BE xquale erit qua 
dratis AB,BE. Commune auferatur quadratum BE, reliquum 
zxcoroU. igitur reflangulum B FC, hoc eft quadratum G F fcft enlm # 
s.Sixti. G F media proportionalis inter BF, FC) reliquo quadrato AB 
xquale erit, quare Sc refla GFxqualis erit reftx A B. Conftru- 
ftum eft igitur triangulum GFC reftangulum in G, cuius latus 
GF xqualc cft ipfi A B, &fcgmentum bafis alternum BC eftip- 
fum datum, quod facere oportebat , 

COTiSECTARlVM. 

1 V 

Itaque refla qux poteft quadrata , lateris videlicet dari , & 
dimidij fegmenti , aufla dimidio fegmento , xqualis cft bafi 
trianguli , diminuta vero xqualis alteri fegmento . 

Refla enim qux poteft quadrata lateris dati , & dimidij feg- 
menti eft A E, hoc cft FE, dimidium vero fegmentum E C, vel 
EB: bafis igitur F C iqualis eft F E auftx ipfa E C, fegmentum 
verd FB xquale eidem F E diminutx ipfa EB. 

Striatus trianguli GF 15, alternum bafis tegmentum BC 16, 
eius dimidium 8 , erit bafis F C 25 ,FBaIreium fegmentum 9, 
ynde latus GC 20. Radix enim quadrati 289, quod condat 

quadra- 
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quadratis cx ij , & 8, eft 17 , cui fi addatur 8 , fiet2j - probafc 
F C, fi vcrd auferatur, relinquetur 9, pro fegmento FB. 
ALITER idem Problema hac ratione abfoluetur. 

Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum reftum am- 
bientibus AB, fegmentum bafis alternum Z, & oporteat face- 
re quod imperatum cft. Defcribatur in ABfemicircuIus, &; 
ducatur perpendicularis B C indefinita , in ipfa autem B C po- 
natur A C fccans fcmicirculum in D , ita vt D C fit atqualis 1 pfi 

Z: hocautcm quomodo fieri pofiit 
- demonftrauimus in Apollonio re- 
diuiuo.cafu quinto problematis fe- 
cundi , fi igitur iungatur D B, trian- 
gulum ABC, erit illud de quoqux- 
ritur, eft enim redlangulum inBex 
conftru£lione,&: latus ABipfum 
datum , aroue fegmentum bafis al- 
g ternum DC a-quale ipfiZex con- 
ftruftionc, bafis enim fcgmSra funt 
A D, D C.quia B D perpendicularis cft bafi A C, propter angu- 
lum ADB in fcmicirculo reftum , quare faftum cft quod opor- 
tebat. k . 

• . Magni momenti eflent duo problemata proxime prxceden 
tia, fi in omnttriangulo non in reftangulo tantum conftrucrS- 
tur, primum enim opportunum cflet ad fefhonem cuiuslibet 
anguli redlilinei, velcircumfcrentixm tres partes iequales.fe- 
cunduntvero ad duplicationem cubi. Proponerentur illa dud 
problemata hoc mtfdo. 

Primum, Dato vno ex lateribus trianguli datum angulum 
verticis ambientibus, dataque differentia fegmentorum bafis, 
inuenire triangulum. 

Secundum, Dato vnoex lateribus trianguli datum angulum 
verticis ambientibus , datoque alterno bafis fegmento.inueni- 
retriangulum. Sihxc problemata conftrucrcntur, fecaretur 
Vt diximus quilibet angulus reftilineus.vcl circumferentia tri- 
fariam, duplicaretur cubus , atque Geometri* defeftus lup- 
plctentur . 

L E M M A. lf 

Quadratum Afferenti* duorum laterum .equale ejl qua-» 
dratts laterum, minus duplo fui ipfs re^t angulo . 


Sint 


r 
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4 t VAKlOKVM PKOBLEM. 

Sint duo latera AB, Coquorum differentia AC. Dico qua- 
dratum A C aequale cfle quadratis A B.BC, minus duplo re- 
ft angulo ABC. Quoniam enim quadratum AC vnacumdu- 
7 -*' pio rcitangulo ABCf # aequale cft qua 

dratis AB, CB. ablato vrrinque duplo A C 

reSangulo ABC, quadratum A Cse- 
quale erit quadratis A B , C B , minus 
duplo iciUngulo ABC, quod erat demonftrandum , 

Problema X X . 

T\ AT A differentia laterum trianguli angulum tefittm 
ambientibus, datafue perpendiculari , inueniri tran- 
gulurru . 

Sit data differentia laterum trianguli angulum reitum am- 
bientibus A B, data quoque perpendicularis B C. 
ueniretriangulum . Inclinentur ad angulos reitos AB, BC, 8 1 
concitatur A C, &C centro C, interuallo C B deferibatur circu- 
lus , fecans A C continuatam in punitis E, D, is i j^tur circuly s 
tanget ipfam ABinB: deinde 
fiat A D diameter alterius cir 
culi A G D, ex cuius centro F 


P ducatur perpendicularis FG, 
• fumatur FHiquali» CD, 


±5 w. 



\ c * ' . • ■ vel C B, &ipfi AD parallela 

agatur H I , fecans circulum 
1 CJ. ! itjf %v*-*'**'^ , AGD in I,& coneitantur AI, 

Y ‘3 I D , & ipf> A D ducatur per- 

pendicularis 1L.&C fumatur 
IK aequalis ID- Qimniam 
r ~ * » igitur parallelogranimumeft 

• IribS &.•+- * * HILF.eritlLpcrpcndicula- 

I $■"? -> , ^ '•*» ristriangu!iIAD,xqualisHF:hoceftipfiCB,c(tautem&an- 

F ** * ^ f ' . / gtilus A I D in femicirculoreftusjfupercfl igitur vt A Kdiffe- 

I +• “i ^.ntjalacerumlA.lDfcquciuripriAB^dautemitafit mani- 
is irft, AS feftum. * 

* v ~ f.. • /d rvw-miim enim laterum I A . in differentia cft A K . quadra* 

is AI . 
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COLLECTIO. ' 4 * 

Jjafunt quadraro AD ,& duplum re&angulum AID «quale 
“uploredangulo AD. I L : eft enim propter fimilirudinera 
^ungulorum 1 AD, l LD, vt A Iad AD, ita I LaJ I D Sdjdeo 
redangulum AID fub extremis, xquale redangulo AD. I h 
fub medijs : quadratum igitur A k ajqualcerir quadrato A D, 
minus duplo redangulo AD, I L , hoc eft minus redangulo 
ADE: eft enim DE dupla ipfius IL, fed quadratum A D minus 
redangulo ADE idem eft quod redangulum D AE, ergo qua- 
dratum Ak, xquale erirrcdanguloD AE , hoc* eft quadrato jf.rwjf 
AB, vndefic reda A k xqualis reda: AB, quod oftendifte opor- 
tuit. Conftrudumeft igitur triangulum IAD redangulunt 
in I, cuius laterum I A, I D differentia A K, xqualis eft ipli A B* 

& perpendicularis ILxqualisBC, quod faciendum erat. 

C 07\£ S E CT A R I V M. 

Itaque^>mpofira ex perpendiculari, & ea cuius quadrarum 
aequale eft quadratis differentia: laterum , &c perpendicularis 
«qualis eft bafi trianguli quatliti . 

Reda enim cuius quadratum xquale eft quadraris A k. I L , 
hoc eft A B. BC eft AC.compofira vero ex 1 L. hoc eft ex C D» 

& ex ipla ACcft AD, bafisrrianguli IAD- 

Sit AK 5 ,IL 12 , erit AD 25 ,vndeIA 20 , ID i$- Radix enim 

3 uadratt i 69 .quodconftatqnadratisex j,& i 2 ,cfti j,cuifiad* 
atur ii, fiat 2 $, probate A D. 

LEMMA 

Quadratum aggregati laterum trianguli , angulum re* 
i lum ambientium, non eft minus ottuplo eius quod a perpen 
dJculari jit quadrati . 

Su triangulum A B C, in quo perpendicularis A D cadat in 
bafim BC, ab angulo redo BAC.Di- 
co quadratu compotit* ex BA AC 
non elfe minu^ , oduplb quadrari 
AD: aut enim xqualia iunt latera 
AB AC.aut inxqualia.fint primum 
«qualia, eigo & BD DA DC erunt 
quoque «quales, & ideo quadratum 
AB duplum erit quadi au A D, led 
• G quadrati 
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quadrati A B quadruplum eft quadrarunt compofit* BAC, e£ 
go quadratum tpfiusBAC cornpofit* oftuplum cm quadrat» 

A Sed?unrofaTcra A B, AC inaequalia, ergo & B D, D Carunt 
jnatquales.dcfcribatur autem inBC fcmicirculus B A C, ejus 
circumferentia tranfibit per A , propter angulu BAC reftum . 
Quoniam igitur inxqualcs funt BD, D C, «pfaDA non erit ex 
centro circuli, & ideo BC maior erit quam AD dupla , , &. < :on- 
fequenter quadratum B C maius quadruplo quadrati A D, ea» 
dem ratione , & reitangulum B C , AD maius erit duploqua- 
drati AD', &C confequenter duplum re^anguli BC, AD maius 
quadruploquadrat. A D; ergo quadratum BC, vni cum duplo 
teftaneuli B C, A D maiora erunt oituplo quadrati A D , «ea 
quadratum BCarquale eft quadratis A B, AC, & duplu 
guli B C, A D' «quale duplo rcitanguli B A C: eft enim P r ° p | w 
fimilirudincm triangulorum ABC, DAC,vt BC ad BA, ita AG 
ad AD. Sc ideo re&angulum lub cxl- ^ 

tremis B C, A D «quale rettangulo ^ 

BAC lub niedijs : quadrata igitur 
BA. AC, vni cum duplo rc&angulr 
BAC , hoc eft quadratum compofi- 
t*B AC maius erit oihi pio quadra- — 
ti AD, non autem minus. Quare c&- » 

■ftat propofitum. 
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Pjpblerria X X !• 

t \-s4T0 aggregato laterum trianguli angulum rettur f 
* ambientium , data^ue perpendiculari > muenire triaii* 


gulum-j j 

Sit datum aggregatum laterum trianguli , angulum reilutri 
ambientium A B, data quoque pcrpcndiculartsBC. Oportet 

inuemre triangulum : Inclinentur ad angulos redlos AB, BC, 

& concitatur A C.&centroC. intcruallo C Bdefcnbaturcir- 
Culus, fecans A C continuatam in punitis E, D , is igitur circu- 
lus tanget iplam ABinB. Deinde fiat AD diameter alterius 

* circuli A G D ex cuius centro Fduca-ur perpendicularis FU, 

v i/u, 0 6c fumatur F H «qualis C D , vel C n • ‘» fer ‘ us dcmon ‘^?‘ f ^ 

" <$(? L*~' f G “° n CffC mm0Km B C ’ a£ta dCniq cia P li f el A ° 
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carallelaHI, fecans circulum A G D in I, concflaftttir AT, ID, 
ipfi AD ducatur perpendicula ris IL, ea erit xqualis HF, hoc 
eft ipfi BC.&: angulus AIDinfemicirculorettus: reliquum 
igitur eft vt compofua ex lateribus A I, ID oftendatur aequalis 
ipfi AB,id autem ita fiet . 

* Quonia enim 

, quadrarum com- 
pofitx AID ?qua 
le eft quadraris 
A I, ID.vnd cum 
duplo rcttagulo 
AID , quadrata 
autem A UDi- 
qualia funt qua- 
drato AD, &du- 
«lum re&angulum AID xquale duplo reftangulo A D, IL: eft 
enim propter fimilitudincmtriansulorum I AD , ILD , vt A I, 
ad AD, ita IL, ad ID , & ideo reftangulum AID fub extremis 
aquale re&angulo fubmedijs AD.IL: quadratum igitur com- 
polita: AID xquale erit quadrato AD, vna cum duplore&an- 
gulo AD. IL, hoc eft vna cum reftangulo ADE.eft enim DE 
,dupla ipfius IL, fedquadratfi AD, vna cum rcdtangulo ADE, 
aequale eft reftangulo D AE, ergo quadratum compofirx AID 
acquale.erit redtanguloD A E, hoc eft * quadrato AB, vnde Sc jf.Tiriif 
ipfa compofita xqualis ipfi AB, quod.oftendifle oportuit . 
'Conftruftum eft igitur triangulum IAD rcftangulumin I, cu- 
ius laterum AI, ID aggregatum xquale eft ipfi A B, & perpen- 
.dicularis IL xqualis ipfi BC, quod erat faciendum. 

At vcr6 ipfam FG non effe minorem quam BC, itademon- 
ftrabitur.Qjpniam enim quadratum AB ex antecedere Lem- 
mate, non eft minus oftuplo quadrati B C, quadrara A B, B C , 
hoc cftquadraturti AC non erit minus nonuploquadran B Ci 
ergo &rre£taACnon erit minor quam tripla BC, auferatur ex 
AC re&aDC.qux xqualis eft ipfi BC, reliqua igitur AD , non 
erit minor quam duplaBC, nequednnidia AD, hoceftipl# 
fG minor erit,quam ipfaBC, quod erat demonftrandunj. 

[oksectarivm. 

Jtaque differenti a inter perpendicularem, & eam cuius qua- 


// VAK10KVM PKOVLEM. 

' dratum xqualeed quadratis compofux ex lateribus, & per- 

pendicularis, xqualis ed bafi trianguli quxfiri . 

D.fFcrenua enim inter perpendicularem BC, hoc ed CD.&J 
ipfam AC. reftam videlicet cuius quadratum aequale ed qua- 
dratis AB. BC. ed AD, bafis trianguli IAD- 
Sir compoffra ex AI . ID, hoc eft iplaAB 3 5. IL feuBC 12. 

•ErirADij.vndelAzo, ID 15, differentia enim inter 12, & 
37, radicem videlicet quadrati 1369, quod condar quadratis 
ea 3 j , &L 12, cd 25, qua; indicat balitn trianguli quxfici. 

Problema • X X 1 1. 

/£, *i * /r^l‘£rx AT l S duabus reElis lineis inaqualibus quam maior 
- - «• non excedat diametrum quadrati ex minore defcrtpti» 

*'> * maiorem ita fecare, ut partium quadrata fmulxqual.afnt 

rr ,„. quadrato minoris ■ 
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Sint darxduxrc&x lines, Z 
+ 4 * quidem maior, AB minor. O- 
portet iplamZ. m duas partes 
Iccare , ira vt panium quadra* 
ta. fimul xquaha finr quadi ato 
AB. Ducatur ipfi AB perpen- 
dicularis, Sca-qualis AC , &c ifl- 
fta CB, fiat diameter circuli 
C A B, in quo accommodetur 
^ BD xqualis ipfiZ. ex determi* 

Ultione enim Problematis ipfa Z non ed maior quam CB, de- 
inde iungatur CD. cui xqualis ponatur DE,& fecetur biianam 
EBinF. Quoniam igitur BE fcfta ed bifariam in E, & illi ad- 
iefta E D , quadrara D B, D E dapla * erunt quadrarorum D F , 
FB, led quadrara D B.DE: hoc edDB.DCxqullia funt qua- 
drato CB proprer angulum CDBin lemicirculo reftum , ergo 
& quadratum C B duplum erit quadratorum D F, F B , led du- 
plum eddd quadrati AB, ergo quadrara DF, FB quadrato AB 
xquali j erunt . Sefta cd tgtrur D B,cut xqualis ed Zdata in F, 
ita vt quadrata partium DF,FBsqualiafmcquadrato AB, quod 
facere oporteodf* 

- ^ - - fOTfc 


V 


COLLECTIO. 

COKSECTJRlVM. 


/J 


Iraque exceffus, quo duplum quadrati d linea minore fupe- 
tat quadrarum 1 maiore, atqualis eft quadrato differenti® par- 
tium maioris. 

SitZ.velDB 17, AB 1 j.eritDF 1 2, FB s. Exceffus enim quo 
duplumquadrati ex 1 j, quodcft 338 .fuperat quadratu ex 17, 
nempe 289 . clt +9 , quadratum videlicet ipfius DE differentias 
partium D F, F B, vndcipiaDE erit 7, reliqua veroEB 10, eius 
dimidia FB j,DF 12. 


Problema XXIII. 


D 


AT I S duobus excejjibus quibus diameter parallelo - 
gramrm latus fuperat , inuenire 


JiaraUelogrammunu . 



u 


L— 

/. 1 

— 


-AB 


Sinfcdari duo excef- 
Iiis AB.BC, quibus dia- 
meter parallclagramm^ 
teXanguli excedit late- 
ra. Oportet inuenire * 
parallelogrammu, Pp- , 
natur in dirtdhinj A-B* 
BC. & fiat duplo reXaa 
guli ABC .tquale qua- 
dratum CD& ponatuc,' 
DF.vqualisBC, &ipfi 
AD ducatur perpendi" 
cularis FG ipfiveroBD 
aqualis , & complea- 
tur; parallelogrammu 
A FjGH. cuius d.ame- 
tciA'G &: centro A, 

. interuallo AFdcicriba 

tur circulus, quem fecer AG in E.ipfa verd produXa ml. Q_.o- 
niam igitur duplum reXang ili ABCxqualecft quadraioCl> »> 
ex conftruXionc, addito communi quadrato B C. vnd cuin du- 
ploreXanguli F B C, duplum 1 exanguiorum ABC, F fi C, vni 

cum 
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cum quadrato BC.hoc eft FD, aqualia erunt quadratis BC,CD, 
vna cum duplo rcdanguli F B C. hoc eft B CD: funt enim B F, 
C Dxqualcs, quiaB C xqualis eft F D . & C F vtrique commu- 
nis, /c.d duplum reflangulorum ABC. FBCxquale eft reflan- 
gulofub B C hoc eft F D, &c compoliracx duplis A B, B F, hoc 
eftreflanguloiFD: ergo reflangulum I F D> vjii cumquadra- 
tJttSJi. to F D , hoc * eft reflangulum 1 D F xqualeerit quadratis B C, 
*tn»M CD, vni cumdnpjo reflanguli BCD.hoc eft *xqualc erit qua- 
dratoBD, vel FG.addatui communequadratum AF, reflan- 
(. Stridi gulum igitur 1DF< vnd cum quadrato AF, hoc * eft quadratum 
AD xqualeerit quadratis AF,FG, hoc eft quadrato A G, qua- 
re &' refla A D aequalis prit reflx A G: ablatis igitur xqualibus 
* AF, AE, reliqua FD, hoc eft BC reliqua: E G xqualis erit . J»a- 
rallclogrammi igitur A FG H diameter A G excedit latus A F 
exceflu EG xquali ipfi BC, excedit autem Sc alterum latus F (J 
exceflu xquali A B , ipfa enim A D , cui a:qualis eft diametgp 
AG, excedit ipfam BD, hoc eft latu*fC?exg*1Iu AB. Conftru- 
flum eft igitur parallelogrammum rpflangulum AFGH, yt 
Facere oportebat . f 

c Qws ECT AR1V M, 

(k^^W^Itaque, refla cuius quadratum, duplum eft reflanguli fu.be?> 
' . £6^ cefiibus datis aufla excefsu maiori , efficit latus maius paraller 

\ Jogrammiqusfid, aufla vero minori exceflu, latus minus cjf- 
Ficit, aufla denique vtroque exceflu efficit diametrum ■ 

Refla enim D Caufla exceflu CB xqualis eft lateri FG.au- 
(fta vero vtroque exceflu C B , B A . xqualis diametro G A, ap 
denique refla D C , hoc eft F B aufla exceflu B A, eft ipfum la- 
pis FA.' . . , ‘ . ,, , - 

Sit minor exceflus a, maior 9, erit latus majus parallclogra- 
tn[ quxfiti 15, latus minus S. diameter 17, duplum enim reflao 
. guli fub exceflibus 2 , &: 9 , eft 3 6 , radix vero quadrata nume- 

ri 3 6, eft 6. qux aufla exceflu 9. fit 1 5 ,pro latere maiori, aufla 
yero exceflu 2 , fit 8,prolatcre minori, aufla denique vtroqup 
' gxceflu 2, &9>fit 17» pro diametro. 

Problema X X I V - 

7 y**'fr\ATO uno ex angulis rombi , & differentia inter eiftf 
— ' try ^ latus diametrum, inuenire rombunu , 


COLLECTtO. ss 

Sit datus vnus cx angulis rombi, aqualis angulo CDE, diffe- 
rentia aurem inter eius latus, diametrum AB. Oportet in- 
benire rombum . St angulus datus fu is quem diameter (ecat, 
reliquus e duobus rc&is drit angulus quem diameter lub' edit . 
Itaque dato vno dabitur alter . Sit igitur datus angulus CDE 
aqualis ei quem diameter fubtendit , & producatur C D in F» 
fecetur bifariam angulus F D E refla linea D G , fi igitur an- 
gulus CDE maior fit dimidio anguli CDG. producatur AB ad 
j partes A.fiverdfitminor» 

producatur ad partes B,xj 
qualis autem dimidio no 

S ioteftefle, quia nullus ef- 
et excelTus iriter latus ro- 
bi, & diametrum.quod no 
ponitur. Erodu&a igitut 
AB,vt diflum cft in M.fiaC 
I» dimidioanguli CD Gi ae- 
qualis ahgulus MBH, Sd 
angulo CDE aqualis an- 


I " A ic D F 
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H — 1 


gulus MAH, & conufi- « • 
niant AH.BH, in H: coni -»* 
uenicnr enim.vt inferius 
ddmoriftrabituf . Rurfus 
Sngulo MBH cqualis coii ftituator angulus BHI.& compleatur 
parallclogrammum IAHL, cuius diameter 1H. Quon iam igi- 
tur angulus MIF( externus rranguliHlB, aqualis clt duobus in- 
fernis angulis 1HB, IBH. quibus etiam aqualis eft angulus 
CDG: vrerqne enim eft eius dimidius cxconftruftionc, erit 
angulus M I N angulo CDG aqualis , quare & angulus H I B 
angulo GDF Quoniam igitur angulus MlHoftenlus eft aqua- 
lis anguloC DCT &: cft quoque aqualis duobus intermsangu- 
lis M AH Iit A, angulus CDG , hoc cft duo anguli CDE, EDG 
duobus MAH, 1HA erunt aquales, demptis aqualibus angulis 
CDE, M AD, reliquus EDG , hoc eft GDF n. liquo 1HA aqua- 
liserlr, fcdoftenfus eft angulus GDF a:qualis anguloHlB, hoC 
tft HI A, ergo 8 c angulus iHA angulo HI A* erit aqualis, quare 
& latus AH lateri A I, fed lateri AH aquale eftl L. & lateti AI 
«quale H L, quia parallelogrammum cft A 1 L H , ergo latera 
Al, 1L, LH HA erunt intciic aqualia.paralklogiammum igi- 
tUr A 1, L H, rombus eft,& angulus 1 A H quem fubtendit dii- 
tteiW, «qualis eft angulo C D E cxconftrucUone. Et quonum 


%\ • 



' ! ™f 






Jf VJRlORVM PROBLEM. 

anguli HBI , BHI funr asqnalcs ex conftrudhone,erunt te redt® 
IH> IB.-equales.ledlBd fferrab IA per AB» ergo & IHd fferet 
ab ipi a I A per eandem AB.Conftr udus eft igitur romb. I AHL, 
Vt facere oporrebar. 

Ar verd redtas AH. BH conuenire fic demonftrabitur. An- 
gulus C DE in prima figura, hoc eft M A H maior eft dimidio 
anguli CDG hoc eft angulo MBH, fed angulus M A H ,vni 
cum angulo H A B duobus reftis funi atqualcs , ergo angulus 
H AB. vna cum angulo H B A duobus rcdtis erunt minores, & 
idcoconucnient AH, BH, quod erat demonftrandum . 

In fecunda figura, angulus C D G, hoc eft M AH minor eft 
dimidio anguli CDG. hoc eft angulo MBH, led angulus HBA, 
vni cum angulo H B M .-cquales funr duobus redhs.crgo angu- 
lus HBA, vna cum angulo H AB duobus redlis erunt nuncres, 
quocunque igitur calu copucniunt AH.BH.quodcrai demon 
urandum , 


Problema XXV. 


AT AM retiam lineam Jecare , ita vt reElangulum 
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fub fartibus comprehenfum aquale fit ei,quod a diffe- 
rentia partium jit quadrato , 

S t A B data reda linea fecanda 
induas partes, ita vrrcdangulum 
fub partibus comprchenlum, equa- 
le fit quadrato differenti^ parnum. 

Producatur AB in C.vtipfa AB (It 
quintupla ipfius B C , te i n A C de- > 
fcribarurfcmicirculus A D C. V ix n 
BeducaturperpendicularisBDjCui L 

aequalis ponaim B B, leccuu A E bifariam in F , differentia 
igitur partium A F, FB erit E B,te quoniafn A B quintupla eft 
ipfius BC.qumiupJiint rcdanguli ABC, hoc eft qujnruplu qua- 
t.SttSili, diati BD aqual. cut quadiato AB. led quadia>uir ABfquale* 
eft quadi aio E B. vna cum quadruplo ledlanguli F.FB hoc eft 
AFB.crgo quintuplum quadrati BD, hoctft ER a quale erit 
quad.atoE B, vi a cum quadruplo rctlanguli A F B auferatur 
c mmuncqnadiatuni FB. quadruplum igitur ittfanguli AFB 
qijadruplotjuadiauEBwguoJeerjt, teconltqucntei fimplunj 

fi m pio, . 


i 


collectio: s? 

fimplo . Se&a eft igitur A B in F , & ita vt rcttangulum A F B 
fub partibus xquale fu quadrato E B, differentix videlicet par- 
tium A F, FB, quod erat faciendum . 


Problema XXVI. 

KCV Ll portione data , inuenire punElum in eius ^ * 

circumferentia, a quo cum ducentur du. <e reElxJtnex , 
ad extrema hafis portionis puntta, red: angulum fub ipjts ^ ^, 3 *— 
comprehenfum xquale erit differentia ipfarum quadrato . ' ? 


Sit dat*a circuli portio ABC, cuius bafis AC. Oportet inueni- 
re pundfum in circumferentia A B C.d quo cum ducentur du» 
linex rcttxad punfta A,C, re&angulum fub ipfis comprehen- 
fum xquale fit quadrato di (Ferent rx ipfarum. Compleaturcir- 
culus ABCD, 5 c circumferentia ADC fecetur bifariam in D,& 
fece tu r * quoque AC, in E, ita vt rc&angulum AEC, fit xquale txmtm'. 
quadrato differentix ipfarumIA E, EC.& iuncta D E produca- 
tur in B, Sc iungantur quoque AB. BC, &: fumantur B F, E Gi x- 
qq^les ipfis BA, AE,vtraque vtrique: differentia igitur re&arfi 

AB, B C, erit F C, ipfarum quoque 
AE.EC differentia erit GC. Et quo 
niam xquales fu nt anguli ABD, 

DBC xqualibus circumferentijs 
infiftentes, *erit A E ad E C , ficut 
AB,adBC:fed AE.AB^qualesfunt 
ipfis EG,BF,vtraque vtrique ex co- 
fttuftione , ergo vt E G, ad E C, ita 
erit BF, ad B C, per conucrfionS 
rationis vt E G, ad G C, ita erit B F, 
ad FC, iunfta igitur FG, parallela* j.Sexii. 
erit ipfi BE.Et quoniam rcttangulum AEC, hoc eft GEC xqua 
lc eft quadrato GC ex conft ruflhone.erit EG.ad GC, ficut GC, 
ad EC, fed oftcnfum cfl vt EG, ad GC, ita c(Tc BF, ad FC, ergo 
vt BF, ad FC, ita erit GC, ad EC, fed ratione parallelarum FG, 

BE.eft vt GC.ad EC.ficut FC, ad BC.ergo vt BF, hoc eft BA, ad 
FC.ita erit FC.ad BC.re&angulum igitur ABC fub extremis x- 
quale erit quadrato medix F C. Inuentum eft igitur punftum 
B in circumferentia, d quo cum ducentur dux reftxlinezB A, 

H BC,ad 
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B C, ad extrema bafis puncta A, C. rc&angulum ABC, squale 
erit quadrato F C, differentia: videlicet ipfarum AB, BC quod 
faciendum erat. 

Problema XXVII. 

A M r eElarn l ineam ita fecare, 'vt r e cl angulum, 
quod tota , & altera parte continetur ad quadtaturru 
partis reliqua, datam habeat rationem . 

Euclides Propofitione vndecima libri fecundi, Elcmentoru 
docet lineam refiam fecare, vt re&angulum fub tota, &: altera 
parte fit zqualequadrato partis reliqua:, at vcrdvt habeat eam 
quz ponitur rationem, fic erit fecanda • 

Sit data redla linea A B , 
qua oportet fecare , vt rc- 
ttangulum fub tota , & al- 
tera parte ad quadratum 
partis reliqua; ratione ha- 
beat vt R.adS. Exponatur 
aliquod quadratum CDE, A 
& fiat vt R , ad S , ita qua* 
drarum CDEad quadra- 
tum FGH: deinde inuenia 
tur triangulum redangu- 
lum habens vnurn ex late- 
ribus angulum retturn ambientibus.zqualeipfiCD.&r fegmS-. 
tum bafisalternum aequale ipfiFG.id enim iam docuir Proble- 
ma decimum nonum. Sit igitur illud triangulum 1K Lreftan- 
gulum in I,in quo perpendicularis IM, fu autem latus IL aequa 
le ipfi CD, tegmentum KM alternum aequale ipfi FG, &c fuper 
datam AB.triangulo I K Lfimile fimiliterque pofttum confli- 
tuatur m jguluni N AB, a cuius angulo rc«o ANBdemittatuf 
perpendicularisNO. Quoniam igitur (imiliafunt triangula 
NAB . IkL fimiliterque pofita, erit angulus A aequalis angulo 
k, & angulus B aequalis angulo L, U anguli ad O , & M funt rc- 
&i,& ideoacqualdherit triangulu NOA fimile triangulo IMK, 
& triangulum NOB fimile triangulo I M L, St ob id vt NB, ad 
NO.ua erit IL.ad 1M>&: vt NO, ad OA.ita lM,ad MK,quarc cx 
xqualr v t N B,ad AO,ua erit IL, ad MK . 

. ... Et 
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Et quoniam cft vt CD, ad IL, ita FG, ad kM, «qualis videli- 
cet ad xqualem. enr permutando vtCD.adFG, ita IL.adKM, 
fed&NB.ad AO.cllficut IL.ad Mk.vteft dcmonftrarum : er- 
go vt CD , adFG, ita erit NB, ad AO , & confcqucnter vt qua- 
dratum CD, ad quadratum FG , ita quadrarum NB, ad quadra- 
tum A O , fed quadratum N B • xquale eft rcftangulo A B O : 
eft enim * NB media proportionalis inter AB, BO.ergo vi qua 
dratum CD ad quadratum FG.hoc eft vt R,ad S,ira erit re&an- 
gulum ABO.ad quadratum AO,fe&a cft igitur AB, in O, vt fa* 
ccrc oportebat. 

ALITER quoq;hoc 
Problema abfoluemus . 

Str AB data reda linea 
fecanda: rarioautem rcfta 
guh lub tota , &: altera par- 
te ad quadrarum partis re- 
liqua: Iit vt ED.ad DC. Po- 
nantur in dirc^Fu ED, DC, 
&inECdefcribaturfcmicirculusEFC, ipfiqt E C ducatur per- 
pendicularis DF, & c fccetur FD bifariam in H, &: iungarur E H, 
& centro H.interualloHEdcfcribaturcirculus.fecansFD pro- 
du&am in pumftis G. I, Si fiat vt GD, ad DE, ita AB, ad ELk: dc- 
Icribarur autem in ABfemicirculus ALB.in quo accommode- 
tur ipfi Bk , xqualis BL, Si demittat ad AB pcrpedicularis LM. 
Quoniam igitur xquales funt GH.HI, Si xquales quoque FH, 
HD, erunt Si reliqua: GF, DI xquales. Et quoniam eft vt GD , 
ad DE , ita AB, adBk, hoc eft adBL : erit vt quadratum GD, ad 
quadratum DE, ita quadratum AB, ad quadratum BL, fed qua- 
dratum GD ad quadratum DE, eft ficut GD , ad DI, Si quadra- 
tum AB ad quadratum BL, ficut AB, ad BM.eft enim ♦quadra- 
tum prtmx trium proportionalium ad quadrarum fccundx, G- 
cut prima ad tertiam, ergo vt GD,ad DI, hoc eft xd FG, ita erit 
AB, ad BM.pct conucrfionem rationis, vt GD.ad FD.ita AB ad 
AM,&: permutando vt GD. ad AB, ita erit FD, ad AM. 

Rurfus quoniam eft vt G.D ad DE, ita AB ad BL.erit permu- 
tando vt GD ad AB, ita DEad BL.fcd oftelum eft vt GD ad AB, 
ita efle FD ad AM.ergo vt DE ad BL,ita ent FD ad AM.&: per- 
mutando, vt DEad FD.ita BL ad AM*, &vt quadratum DEad 
quadratum FD.ita quadratum BL ad AM, quadratum, fed qua- 
dratum BL *xquatur re&angulo ABM , eft * enim BL media 
prop orttonalis inter AB Si BM , vt igitur quadi atu DE ad qua- 
li 2 Gratam 
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«iratum FD,hoc eft vt ED ad DC: prima nempe ad tertia triunl 
proportionalium, ita erit redangulum ABM ad quadratu. AM 
Seda eft igitur AB data in M , vt fecanda proponebatur. 

Problema XXVIII. 

T'Vv^7' A M 'retiam lineam fecare , <vt reSlangulunu 
fub & altera parte ad quadratum differentia 
partium , rationem habeat datarru . 

Hoc Problema duos cafus habet, vel enim fecanda proponi- 
tur data reda linea ,'vt redangulum fub tota , Sc parte maiori , 
vel Sc parte minori ad quadratum differentia: partium ratione 
habeat datam : primo cafu oportebit terminum dat* rationis 
primum, maiorem efTe fecundo : redangulum enim fub tota , 
Sc parte maiori , maius eft quadrato differenti* partium , cum 
vtraque , tota videlicet, Sc pars maior : maiores ftnt quam par- 
tium differentia. 

Secundus cafus nulla in 

diget determinatione, re- r - - — ^ 

danguium enim fub tota, 

SC parte minori poteft effc 
maius prxdido quadrato , 

Sc minus. 

Sit igit data reda linea A 
A B fecada in duas partes , 

Vt redangulum fub tota.Sc 
altera parte ad quadratum 
differenti* partium.ratio- 
nepi habeat vt R, ad S. Ex- 
ponatur aliquod quadra- 
tum k, Sc fiat vt R ad S , ita 
K quadratum, ad aliud qua 
dratumquod fu Flatus 
te quadrati k intelligatur 
vnum ex lateribus triagu- -A. 

Ii angulum redum ambie-* 
tibus , maius videlicet in 
prima figura, quxad pri- 
mum calum pertinet, minus infecunda, Sc tertia, qu* pertinet 

ad 
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ad fecundum cafum, latus verd quadrati Fintclligatur differe- 

tia Tegmentorum bafis . Itaque dato vno ex lateribus triangu- 
li angulum reftum ambientibus, 8c differentia Tegmentorum 
bafis , inueniatur triangulum, id enim iam docuit Problema 
decimumoftauum.Sit igitur illud triangulu CDE.inquoper- 
pedicularis CG ab angulo refto demilTa lecet bafim in duo fcg 
menta D G, GE, quorum differentia E H fit aequalis lateri qu£ 
drati F,& latus CE squale lateri quadrati K: denique defcriba- 
tur in AB triangulum I A Btriangulo CDE fimile fimilitcrque 
pontum , 4 cuius angulo re&o demiffain bafim perpendicula- 
ris IL feceteaminduofeg 

R menta AL.LB.quorudif- 

c . j c ferentia fit MB. Quoniam 

1 ' igitur fimi lia funrrriagula 

I AB.CDE.eritangulus A 
11 squalis angulo D,&: angu- 
lus IBL squalis angulo 
CEG.atque anguli ad L, & 

G, fum redi, & ideo xqua- 

les.ergo triangulum ILB 

fimile erit triangulo CGE, &: triagulum IL A triangulo CGD, 

& propter fimihtudinem erit vt BL ad LI, ita EG ad GC , & vt 
LI ad L A, ita GCad GD, ergo ex squali erit vtBL ad LA: hoc 

eftadLM.itaEG adGD.idellad GH, &perconuerfionem ra- ’* 

tionis vt BL ad BM, ita erit EG ad EH. 

Et quoniam propter ttiangulorum fimilitudinem eft vt IB 
ad BL,ita CE ad EG,8c vt BL ad BM,ita EG ad EH,vt cft dem6- 
ftratum, erit ex squali vt IB ad BM,ita CE ad EH: hoc cfl i ta la- 
tus quadrati k ad quadrati F latus, vtigiturquadratumlB ad 
quadratum M B , ita erit K quadratum ad F quadratum , fcd K 
quadrarumad F quadratum eft.vt R ad S.ergo vt R ad S.ita erit 
quadratum IBad MB, quadratum , fed quadratum IB # squale 
eft rcCtangulo ABL , eft enim IB * media proportionalis inter ' *• 

AB.LB, ergo vtR ad S.ita erit redangulu ABL ad quadratum Exe,,,u - 
MB. Sc&a cft igitur AB in L, vt facere oportebat. / ' 6 ' 

Problema XXIX» 

AT A Ai reffam lineam, ita fecare, 'vt re[i angulum ^^*~*fyf***~/ f* 
fuh tota , & differentia partium ad Quadratum dtjfe- L / ^ 

rentu, 


fcf* J 4 
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renti* sationem habeat datam. Oportet autem data rationis 
terminum primum maiorem effe fecundo : reUagulum enim 
fub tota , & differentia partiummaius e fi quadrato pr*di- 
Et* differenti*. 

Sit AB data reda linea fecSda, 

ita vt rcdagulum fub lpfa AB, & ^ < 

difFerenria partium ad quadratu 1 

ipfiusdifferentix, rationem ha- § , , 

beat vt R ad S, cuius rationis ter- 
minus R fit maiorquam S.Scce- 

ttSixti. tur * AB in C, vt fu AB ad AC, fi- A C t> B 
cut RadS.ipla vcrdCB lecctur 

bifariam in D, itaque differentia partiu AD DB.erir AC. Qiio- 
i uni ? iam j S itur rcdangulum BAC.& quadratum ACcandcmha- 
• bent altitudinem AC, erit * vt ABad AC , ita redangulu BAC 
ad AC quadratum, fed AB ad AC, eft ficut R ad S, ergo vt R ad 
S.itacrit rcdangulum BAC ad AC quadratum, Seda eft igitur 
AB in D > vt facere opot tebat . 

Problema XXX. 

Amc- T ^ATAM. re fiam lineam ita fecare , njt recl angulum 

fub tota,($f diff :rentia partium,ad quadratum totius , 
rationem habeat datam. Oportet autem datam rationem rffe 
minoris ad maius : r eft angulum enim fub tota , Cr differen- 
tia partium minus eJI totius line * quadrato . 

Sit data reda linea A B quSo- 
porret fecare , vt rcd3gulum fub p 
tota^differetia partium ad qua- ^ 
d ratum totius AB ratione habeat o. 
vtR ad S, cuius rationis terminus ^ ‘ 

RfitminorquamS. FiatvtSad 

R.itaABad AC.&fcccturCBbi- A C D B 

fariam in D. Quoniam igitur vtS • ' 

•«V-*. * ad R, ita eft AB ad A C, erit conuertendo vt R ad S , ita AC ad 

AB^ed vt AC ad AB , ita eft rcdangulum B A C ad quadratum 

AB, 
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AB, eandem enim habent altitudinem AB , vt igitur R ad S, ita 1 
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erit rectangulum BAC ad AB quadratum : cft autem redtangu- 
lum B A C illud quod tota AB, & differentia partium AD, DB 

conrinctur.quiaipfarum partium differentia cft AC,funt enim 

CD,DB xquales. Seda cft igitur AB in D,vt facere oportebat . 


Problema XXXI. 


Ijjd rettam lineam ita fecare, njt reEl angulum 
fub tata , & differentia partium ad reU angulum fub 
partibus, datam habeat rationem . 


W/ 


K B 



Sit data linea reda A B quam 
oportet fccarc , vt redangulun* 
fub tota, Sc differentia partium 
ad redangulumfubpartibus ra- 
tionem habeat vtR ad S. Sece- 
turABbifariaminC,&: fiatvt 
R ad S , ita AB ad aliam qux fit 
FG: ipfi aurem FG ducatur per- 
pendicularis G D, ipfi vero A C 
«qualis, &concdaturFD,&ce- 
tro F.interuallo FG defetibatur 
circulus , quem lecei DF conti- 
nuata in pundis E,H, &c ponan- 
turipfi H DxqualcsCK, CI. 

«b „ , Qnpnia igitur fquales lunt AC, 

CB,K xquales quoque IC.Ck, fiunt xquales &: reliqux AI.kB, 
& ideo differentia inter A k, K Berit lk. Et quoniam AB leda 
eltin partes xquales inC,&:inxqua!e.sin k.redangulum AkB 
vna cum quadrato CKxqualc # erit quadrato ACihoceftDG, 
icu quod idem cft redanguloEDH , reda enim DG tangit cir- ' 
culum m G.led redangulu EDH xquale * eft redangulo EHD j 
vna cum quadrato HD, ergo redangulum AKB, vnd cum qua 
drato Ck xquale erit rcdagulo EHD, vna cum quadrato HD: 
auferantur xquali a quadrata CK. HD, reliquum igitur redan- 
gulum AkB reliquo rettanguJo EHD xquale erit. 

Et quoniam eft vt R ad S, ita AB ad FG, hoc eft ad FH, vt au- 
tem AB ad FH.ita redangulum AB CK ad redangulum FHD: 
«quales enim habent altitudines Ck, HD,crit vt R ad S, ita re- 

dangulum 
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dangulum AB , Ck ad redangulum FHD. te confequenter ita 
duplum redanguli AB, Ckad duplum redanguli FHD, hoc eft 
' ita redangulum AB, Ik ad redangulum EHD, fedredangulu 

EHD oftenfum eftatquale rcdangulo AkB , ergo vt R ad S, ita 
erit redangulum AB, I k ad redangulum AKB. Seda eft igitur 
AB in k,vt facere oportebat. 

Problema XXXII. 

AM. retiam lineam ita fecare/ut i^Bangulunu 
yiUe«^. fub tota,& altera parte adretlangulum fub partibus, 

K y * * rationem habeat datam. Oportet autem data rationis termi- 

num primum maiorem ejje fecundo : rettaugulum enim ftib 
' ■ ' : - tota, (df altera parte maius etl reti angulo Jub partibus . 

^ • • * Sit data reda linea AB fcc3da 

' . " in duas partes, vtredanguiii fub Tt 

: ' * tota ,&vna parte ad rcdagulum ' 

fub partibus, rationem habeat vt 
L, . ■ R ad S.cuius rationis terminus R 

t» sixti. Iit maior qua S . Secetur * AB in 

C,vtfit ABad AC.ficutRadS, f C _ B 

ergo fadum erit quod proponi- ‘ 
tur:eft enim vt ABad AC, ita redangulum ABC ad redangulG 
ACB propter eandem altitudinem CB , (ed AB ad AC eft ftcut 
R ad S,cx coftrudione.ergo vt R ad S,ita erit rcdangulii ABC 
ad ACBredangulu.Scda eft igitur AB in C,vt faciendum erat. 

Problema XXXIII. 

^ A v£ Y"}c//7' AM retiam lineam ita fecare^t reti angulum 

S tf*-, VT**"' (J fub tota , & 'ina parte ad reti angulum fub tota , ($f 

' altera parte, rationem habeat datam. 


Sit AB data reda linea fecanda in duas partes, ita vt redagu- 
lum fub tora, te vna parte ad redangulu fub tota, & altera par- 
te rationem habeat vt R ad S. Hoc autem nihil aliud eft nifi ip- 
fam A13 fecare in duas partes > ita vt partium ratio fu eade qus 

Rad S, 


* 
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R ad S> (ccetut * enim inC,vt fit AC ad CB, ficut R ad S. Quo- 

nia igitur reaangulaB AC, ABC 
eandem habent altitudinem AB, 
erit vt AC ad C B. ita repagulum 
BAC ad rcttangulu ABC.led AC 
ad CB,eft ficut R ad S.ex conftru 
Cl ione ; ergo vt R ad S.ita erit re- 
ftangulum BAC ad ABC, rettan 
gulum.Pun&um igitur C Ptoblc 


R. 

S 


B 
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ma effici* quare fadum eftquod oportebat . 


Problema XXXIV. 


Y\ATAM reelamlineam ita fecare^t quadratum al- 

terius partis ad retiangulnmfub partibus, rationenu 

habeat datam. 


Cu*. 




S — 


Sit AB fecanda in duas partes , 
ita vt quadratu alterius partis, ad 
rcftagulum fub partib. rationem 
habeat vt R ad S Conftru&iohu- 
ius problematis eadem eft q pro- 
cedetis : fi enim AB lecetnr in C, 
ita vt A C ad C B, ratione habeat 
vt R ad S, punftum C problema- 
ti fatisfaciet:crit enimvt ACadCB.itaquadvatQ AC ad rcftan 
gulum ACB proptercandem altitudinem AC > (ed AC ad CB, 
eft ficut R ad S.ex conftruftione,ergo vt RadS, ita erit quadra 
tum A C ad reftangulum ACB, punftum igitur C problemati 
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fatisfacit, quare faftum eft quod oportebat . 
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Problema XXXV. 

Y\AT A M retiam lineam itafecare, vt quadratum^ J 

alterius partis ad quadratum differenti* partium, ra~ ^ *** 

tionem habeat datarru. ^ ' 

Hoc Problem a duos cafus habet-, vel enim datam redtam li- - ■ ' ' 

neam fecare opo* ter, vt quadratu partis maioris, vel partis mi- 
noris ad quadratum differentia: partium, rationem habeat da- 

• I tam. 
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tam : prirhocafu oportebit datam ratione,effe maioris nempe 
adminus:pars enim maior.maioreft quam partiu differentia. 
Secundus caius non indiget determinatione, pars enim minor 
poteff effe maior prxdi&a differentia , & etiam minor . 

Sit igitur data reda linea A E 

§ oportet ita fecare.vt quadratu R. _ r 

alterius partis, ad quadratum dif- 
ferentia: partium ratione habeat S >— < 

vt R ad S. Exponat aliquod qua- 
dratum CDE.&: fiat vt R ad S,ita 
quadratu CDE,ad aliud quadra- 
tum quod fit F G E, 8c ED dupli- 
cetur in H, ipfa aute A B fecetur 
bifaria in I, & fiat vt HG ad GE , 
ita AI ad IK: ergo in prima figu- 
ra qua: ad primum calum perti- 
net, erit componcndo,in fccuda 
vero Sc tertia , qua: pertinent ad 
fecundum cafum.crit diuidedo, 
vt HE ad GE.ita Ak ad lk,&' du- 
platis confequentib.vt HE ad du 
pia GE,feu quod idem eft vt DE, 
qua: cftdimidiaipfiusHEadGE 
fimpla, eff.n.eadcratio totius ad 
totum qusdimidij addimidiu , 
ita erit Ak ad duplam IK qui fit 
LK : quare vt quadratum DE ad 
quadratum G E, ita erit quadra- 
tum AkadLkquadratu,fedqua 
dratum DE ad quadratu GE , cft 
ficut R ad S.cx coftruttione , er- 
go vt R ad S , ita erit quadratum; 

AKad quadratum Lk, differetis 
Videlicet partium A k , k B, cum 
enim AI, 1 B fint squales, &: x- 
quales quoque LI, lK,fiunt& 

AL, KB xqualcs,& ideo differe- 
tia inter AK,KB,eft Lk.Sefta eft 
igitur AB in k,&, impleta Proble 
matis conditio. 
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T\ATAM reftamhneam it a fecare ,vt partium qua- , £ f „ * 

drata datam teneant rationem -. . * ^ ■ l- 

Sic data reda linea A B fecada 
in duas partes, ita vt partium qua 
drata ratione teneant vt R. ad S. 

Exponatur aliquod quadratu k, 

.B & fiat vtR ad S, ita k quadratum 
ad aliudquadraru quod (it F.JDe- 
inde fccet ABinC, vtfit AC ad 
CB, (icur latus quadrati k ad qua- 
drati Flatus.Quoniam igitur eft vt AC ad CB,ita latus quadra- 
ti K ad quadrati F latus.crit vt quadrarum AC ad quadratu CB, 
ita k quadratum ad F quadratu ,fed k quadratum ad F quadra- 
tum, eft ficut R. ad S. cx conftrudione , ergo vt R ad S , ita erit 
quadratum AC ad CB quadratum . Seda eft igitur AB in C,vt 
facere oportebat/ 


0 


Problema XX XV II. 

AT A M reElam lineam ita fecare , 'vt partium qua- 
drata fimul fumpta adrecl angulum fub partibus, ra- 
tionem habeant datam. Oportet autem data rationis termi- 
num primum non ejfe minorem duplo fecundi: minimii enim 
aggregatum quadratorum duplum ejl reSlaguh fub partib. 
maximi, hoc aut accidit quando data linea feEta esi bifaria 

Sit data reda linea AB quam oportet , ita fecare, vt partium 
quadrata fimul fumptaad redangulumiub pattibus rationem 
habeant vc CD ad DE , cuius rationis terminus CD non fit mi- 
nor duplo ipfiusDE. Sccetur AB bifaria inH,&in cadeicnba- 
turfemicirculus AGB.ipfiq; AB ducatur perpendicularis HG, 
Sc DE duplicetu r in F,& fiat vt CF ad EF, ita quadratum AB ad 
aliud quadratum cuius latus fit Z:quaJ ratum igitur AB no erit 
minus quififrtiplo.quadrati Z , quia &CF non crt minor quam 
EF quadrupla, ergo ip/a AB non erit minor duplo lateris Z.Sc 
coni equentcr HG, dimidia videlicet ipfius AB non minor qZ. 

1 a Sumatur 
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Sumatur ergo in HG ipfi Z, a:qualisHI,& per I agatur ipfi AB 
parallela 1L,& ad AB demittatur perpendicularis Lk, erit igi- 
tur Lk xqualis 1H, hoc eft ipfi Z. Et Quoniam cft vt CF ad EF, 
... ^ ita quadratum AB ad quadratum Z> hoc eft ad quadratum Lk: 
feu quod idem cft ad re&angulu 
AKB, duplatis cdfequentib. erit c D e F 

Vi CF ad DF, ita quadratum AB, 
as "SJi. hoc eft *aggregatum quadrato- 
rum A k , KB vna cum duplo re- 
ftanguli AkB ad duplum rc&an- 
guli AKB , &diuidendo eritvt 
CD ad DF , ita aggregatum qua- 
dratorum Ak.KB ad duplum re- 
flanguli AKB.&tlubduplattsco- 
fcquentib. erit vt CD ad DE , ita f Z 
aggregatum quadratoru AK,kB 
adrc&agulii AkB.Scfta eft igitur AB in K,vt facere oportebat. 

L E M M A. ly 



X) ER angulum fub aggregato, differentia duorum late 
^ rum squale ejl exceffui quadratorum a lateribus . 


H 
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Sintduolatera.AGmaius.G B 
minus, ipfi aure GBponaturxqua- 
lisGH.differeriaigiturlaterii AG, 

GB erit AH. Dico reiftlgulu BAH 
atquale cfle exceffiii quadratorurh 

AG.GB. Quoniam enim HBfe&a eft bifariam inG, &ei adie- 
euctUi. ftaHA, reiftangulu BAH, vna aim quadrato GB*a-quale exit 
quadrato AG.auferarur vtrinque quadrarum GB, reliquum igt 
tur rc&angulum BAH xquale erit exceffui quadratorum AG, 
GB, quod erat dcmonftrandum . 

Problema XXXVIII. 

"Y\AT Ji M reRam lineam ita fecare, vt partium qua- 
drata fimul fumata ad re R angulum fubJStafcr dffi 
renti a parttum, rationem habeant datam. Oportet autem da- 
tam rationem ffe maioris ad minus.quadrata enim partium 

pmiil 
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COLLECTIO. 

fmulfumpta maiora funt reEl angulo fub tota ,{t) drfferen- 

tia partium, quandoquidem illud reElangulumex antececL 'i.u- c«*~~~*~** 

Lem. aquale eft excelui quadratorum . 3*, gl ’'^Y^7 ' t '' 1 

c ■ j a,- . n 
Sit igitur data retta linea AB . - ^ *. 

qua oportet fecarc in duas par- tA.-vfa ai 
tes > vt partium quadrata fimul 
fumpta ad rcdangulum fub to- 
ta, & differentia partium ratio- 
nem habeat vt CD ad DE, quo- 
rum terminorum rationis C D fit maior quam DE. Sumatur 
in CDipfi DE xqualisDF,&*fecctur AB inG.vt quadratum jt. Hu- 
AG ad quadratum GB rationem hab eat eande.quam habet CE 
ad CF, ipft autem GBponatur xqualis GH, erit igitur per con 
uerfionem rationis, vt quadratum A G adcxccfliim quadrato- 
rum AG, GB, hoc eft ad *rc<2angulum BAH, ita CE ad FE, &c E ff ,e ' 
duplatis antecedentibus ,vt duplum quadrati AG , hoc eft *■*£,' ‘ 

aggregatum quadratorum AG,GB,vna cum re&angulo BAH, 
ad rcdangulum BAH, ita erit dupla CEad FE.hoc eft ad dupla 
DE,& ideo ita CE iimpla ad ftmplam DE : eft enim eadem ra- ... r 

tio dupli ad duplum qux fimpli ad fimplu.ergo diuidendo erit 
•aggregatum quadratorum AGGB ad redangulum BAH.ficut 
CDadDE, Secta eft igitur AB induas partes AG. GBquarlim 
partium quadrata fimul fumpta ad rcdangulum fub tota AB, 

& differentia partium AG,GB, rationem habent vt CD ad DE, 
quod facere oportebat . 

At vero duplum quadrati AG ^qualeefte aggregato quadra * 
torum AG, GB,vn4 cum rcdjngulo BAH.ftcdemonftrabitur. 

Quo niam enim quadratum AG xqualc * eft reftangulo B AH, c SlcS ^ 
vna cum quadrato GB, addito communi quadrato AG, duplu 
quadrati AG xqualc erit aggregato quadratorum AG,GB,vni 
cum fedangulo BAH, quod erat demonftrandum . 


Problema XXXIX. 

J ~^AT A M reSlam lineam ita fecare , 'Vt partium qua- . *** 


c. < r^ tt - 


drata fimul fumpta ad totius linea quadratum, ratio - 
nem habeant datam. Oportet autem dat* rationis terminum y, ■ 

fecundum, matorum tjfie primo, non autem duplo primitqua - ** '' r ' 

dramm 

d* t es 
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dratum enim totius line* maius ejl quadratis partium , du u 
pio autem ipforum quadratorum non ejl maius . 


Sit AB data redfca linea feci- _ 
da in duas partes, vt partiu qua- ►— S — ... t 

drata fimul fumpta,ad quadra* 

tum totius AB ratione habeant A C -D B 

vtEF ad FG, cuius rationis ter- 1 

minus F G fit maior quam E F, 

non autem quam duplum ipfius EF.Dupliccrur FE in H.& fe- 
cetur AB bifariam in C,& fiat vt FG ad GH.ira quadratum AC 
ad quadrarum CD.ergo conuertendo erit vt HG ad GF,ira qua 
dratum C D ad A C quadratum, & com ponendo vt HF ad GF, 
ita aggregatum quadratorum A C, C D ad AC quadratum , 
duplatis confequentib.vt HF adGFdupla, hoceft vt EF adGF, 
(eft enim eade rario dimidi j ad dimidium qux totius ad totu, ) 
ita erit aggregatum quadratorum AC.CD ad duplum quadra- 
ti AC,& ita duplum quadratorum AC, CD ad quadruplii qua- 
drati AC, hoc eft ad quadratum AB, led duplum quadratorum 
AC, CDxqualc * eft quadratis AD, DB.vt igitur EF ad FG, ita 
erit aggregatum quadratorum AD.DBad AB, quadratu. Se&a 
eft igitur AB in duas partes A D , D B, quarum quadrata fimul» 
fumpta ad quadratum totius AB, ratione fiabent vt EF ad FG* 
quod erat faciendum. 

Problema X L- 


Y\/4T A M retiam l ineam ita fecare , vt partium qua- 
drata fmul fumpta,ad quadratum differentia parttu 
datam habeant rationem . Oportet autem datam rationem 
tffe maioris ad minus. 


Sit data refla linea AB fccan- • 

da induas partes, vt partiu qua- m V 9 , f 

drata fimul fumpta ad quadra- 
tu differctia: partium rationem ^ ■ j c T) B 

habeant vtEF ad FG. qux ratio — — 1 — » — 

fit maioris ad minas. Duplicet *• 

TE in H,& AB fccctur bifaria inC,&fiatvtHGad GF, ira qua- 
dratum AC ad quadratu CD, ipfiaut C D ponaturarqualis C I. 

Quoniam 


COLLECTIO. 7i 

Quoniam igitur AC, CB funt xquales, Sc aequales quoque IC» 

CD.fiunt & reliqua: AI.DBxqualcs, quare differentia partium 
AD, DB erit ID : Et qm cft vt HG ad GF, ita quadratum AC ad 
CD quadratum , erit componendo vtHF ad GFj ira aggregatu 
quadratorum AC,CD ad quadratu CD, & duplatis confcquc- 
tibusvtHF ad duplam GF, hoc cft vtEFa<fGF,(eftcnin}ea^lc. . r 
ratio dimidi) ad dimidiuqux totius ad roiu) ita erit aggregatu •;» v *> .V 
quadratoru AC, CD ad duplum quadrati CD.&: ira dupltiqua- 
dratoru AC.CDadquadrupluquadratiCD.hoccftadquadrx ' 

tu ID,fed duplu quadratoru AC, CD squale* eft quadratis AD, 

DB, vt igitur EF ad FG, ita erit aggregatu quadratoru AD, DB •* 

ad quadratum ID.Settaeft igitur AB inD,vtfaccrc oportebat., , 

• 

Problema XLI. 


K. 

s- 


"}j^AT A AI reElam lineam ita fccart , vt reU angulum J^t 
• fui partibus ad quadratum totius linea , data habeat 

rationem.Oportet autem data ratiotusjermmum fecundum f a 
non ejfe minorem quadruplo primi : quadratum enim totius~ z 

linea quadruplum cjl reB anguli fub partibus maximi , hoc 
nutem accidit quando linea data fetta eji bifariam. 

Sit igitur AB data re&a lincafe- 
canda in duas partes, vt rc&angulu 
fub partib. ad quadratu totius A B 
ratione habeat vtR ad S, cuius ra- ’ 

tionis terminus S, non fit minor 
quadruplo ipfius R.Secetur AB bi 
fana in G , & in ea deferibat femi* 
circulus ADB, a pudlo aut G duca- 
tur ipfi AB perpendicularis GD,& 

£ fiat vtS ad R,ita quadratum AB ad 
aliud quadratum cuius latus fitZ . 

Qm igitur S no cft minor quadru- 
plo ipfius R, quadratu AB non erit minus quadru pio quadrati 
Z, neque ideo rcfta AB minor, erit duplo lateris Z.nec denique 
GD.hoc eft dimidia AB minor erit qZ, iumat ergo in GD ipfi 
Z ^qualis GE,& ipfis AB.DG parallela: agantur EF FC,drit igi- 
tur I C, xqualis EG, hoc cftipfi Z. Et qdoniam cft vt S ad R, ita 

v quadratum 
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quadratum AB adquadrarum Z, hoc eft ad FC quadratum, fea 
quod idem eft ad retlangulu ACB, erit conuertendovt RadS, 
ita re&angulu m ACB jd AB quadratum. Seda eft igitur AB in 
G, vt facere oportebat . 

Problema XLII. 

\J' y\AT A M. rcElam lineam ita fucare ,vtreEl angulum 

potibus ad quadratum differentia partium > da~ 

j* r* Sit data redta irnea A B fccanda 

tst it, *>o >-^{ n c j uas p artcS)Vt reflangulum iub 
partib.ad quadratu differentia par 
tium ratione habeat vt FG ad GH. 

Secetur AB bifariam in C,&: dupli 
u . k * ccturGH in K, ipfa vero GF qua- 
druplicetur ini, &: in Ikdefcnb.it 
• * femicirculusILk.i pundoafitH 

oD- < *•»”» excitetad IK perpendicularis HL, 

&fiat vtIHadHL.ita ACadCD, 

ipfiq;CD ponatur squalis CE. Quoniam igitur squales funt 
AC,CB,8d squales quoque EC.CD.fiunr Sc reliqus AE.DB s- 
qualesquarc differentia ipfarum AD.DBcrir ED-Etqm eftvt 
. IH ad HL.ira AC ad CD, erit vt quadratum 1H ad quadrarum 

HL> ita quadratum AC ad CD quadratum, fed quadratu IH ad 
ctmll. j. quadratum HL,eft vt IH ad Hk:eft eni m * vt quadratum priro? 
jt. sexti, trium proportionalium ad quadratu fecunda:, ita prima ad ter- 
tiam, vt igitur IH adHK.hoc eftadHG.itaerit quadratum AC 
ad quadratum CDj& diuidedo erit vt IG, hoc eft vt quadrupla 
FGadGH.ita excernis quadratorum AC.CD ad quadram CD, 
&quadruplatisconfequcntib.vr FGquadmplaadGH quadru- 
plam, leu quodidem eft vt FG fimpla ad fimpIam.GHieft enim 
eadem ratio vtrobique.ita erit exceffus quadratorum AC.CD 
ad quadruplum quadrati CD. hoc eft ad quadratum ED.fedex 
ceffiis quadratorum AC,CD squalis eft re&angulo DAE, hoc 
eft AD B ex Lemmate in Prob. 17 , ergo vt FGadGH.ita erit 
re&angulum ADB ad quadram ED.Sefta eft igitur ABin duas 
partes AD . DB fub quibus rdftangulum ADB ad qnadtam dif- 
ferent nc ipfarum rationem habet vt F G ad GH , quod erat fa- 
ciendum. * 
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